Co to .jest geometria kategorialna

" ’y _ _.

Kreslimy na ptaszczyznie dwie linie proste /osic”"”zgledem sie-
bie prostopadle i dzielimy w ten sposob ptaszczyzne na 4 C¢wiartki jak
ponizej /rys.i /h *

Ry™ 1
.

A terrz - wjzwigzku z t*m podziatem ptaszczyzny na 4 Cwiartki -
zadajemy soDie pytanie: jakie sg mozliwe podstawowe rodzaje - katego-
rie-pnHk+£J3m prostych i punktéw na ptaszczyznie? czy i jakie sg mozli-
we proste i punkty, znajcujgce sie:

+/~tylko w jednej z ¢wiartek ptaszczyzny
2/ w dwoch
7>/ w trzech
4/ we wszystkich ¢wiartkach ptaszczyzny
5/ pozewnatrz Cwiartek ptaszczyzny?”
~Jezeli odpqwiemK na te p?/tanla otrzymamy wszystkie mozliwe ka-
tegorie prostych i punktéw na ptaszczyznie,,

Ad 1/. Jezeli chodzi o proste, ktorejby znajdowaty sie tylko w
jednej z c¢wiartek ptaszczyzny, to prostych takich, oczywiscie, nie ma;
wszelka bowiem nieograniczonaliniaprostawybiega z konieczno$ci poza
obreb jednej z C¢wiartekptaszczyzny, miesci¢ sienic moze w jejtylko
obrebie; jezeli natomiast chodzi o punkty geometryczne, to najbardziej
pospolitym, nasainprzé¢é przychodzagcym n? mys$l, bedzie ten rodzaj pun-
ktow, ktore wtasSnie znajdujg sie tylko w jednej z cwiartek. A wiec
mie¢ tu bedziemy 4 rodzaje punktow: punkty, lezgce wewnatrz: I, 11,
I i IV éwiartki. ~ kazdej z tych ¢wiartek mamy nieskorczong mnogosc¢
takich punktéw, lecz poszczegdlne punktyjnas tu nie interesujg; nie in-
teresuje nas tu kkixK ich blizsze lub aalsz™-potozenie wzgledem osi po-

ziomej czy pionowej - chodzi nam tu tylko o ich wspo6lng jakos¢, o to,
ze sa to punkty, lezgce wewnatrz takiej a takiej c¢wiartkiptaszczyzny™*
| latego tez mozemy wybra¢ dowolny punkt, lezagcy w | ¢éwiartce, i trakto-

waé¢ go, jako przeostawieicla wszystkich punktow tej c¢wiartki, bedfcie
on w ten sposOob przedstawiat pewng kategorie geometryczng, kategorie

punktov lezagcych wewnatrz pierwszej c¢wiartki. | tak samo w kazdej in-
i /crvx\;lsartce Otrzymamy w ten sposob 4 punkty kategorialne, jak poni-
Rys.

proste.



z
rownolegte do osi poziomej w goérnej potowie ptaszczyzny

d/ oroste, przechodzi przez c¢wiartki Il i IV, czyli proste
rownolegte do osi poziomej w dolnej potowie ptaszczyzny.
Dochodzg tu jeszcze: , . i ) * anh/
e/ prosta, przechoczaca przez cwiartki I i IV - prosta /os/
skosna, przechodzaca przez punkt przeciecia o0si pionowej

i poziomej, oraz , . . TTr R

f/ prosta, przechodzaca przez cwiartki i i II'l - rowniez
prosta skos$na, prze¢nodzaca przez punkt przeciecia osi

) pionowej i poziomej. _ o,
Z nieskonczone] mnogosci prostych, nalezagcych do roazajow a, o,
c. d wybieramy zidczdego rodzaju jedng, jako przedstawicielke danejj Ka-
tegorii prostych. Dotgczajgc proste e i f, otrzymamy 6 prostych kate-
gorialnych, przechodzgcych przez 2 Cwiartki, ktore kresSlimy na naszej
ptaszczyznie geometryczno-Kategorialnej /patrz nizej

Rys. 3.

Co za$ dotyczy punktéw, majacych sie znajdowa¢ w dwodch, i tyl-
ko w dwdch, c¢wiartkach ptaszczyzny,to jest to mozliwe wtedy, gdy bedg
to punkty graniczne, t. j. znajdujgce sie na wspdlnej grafcicy dwbdch
cwiartek, hedg to przede wszystkim punkty, lezgce na osiach” poziomej

oraz pionowej, ZJprawa i lewa od punktu Srodkowego oraz w gore i dot ox
niego.
Awige: | o _ , _
a punkty, lezgce na tranicy cwiartek I i Il /na prawnej po
* towie osi poziomej/
b |/ punkty, lezagce na granicy c¢wiartek 11l i IV /na lewej
potowie osi poziomej/
c|/ punkty , lezgace na granicy cCwiartek I i IlIl /na gornej
potowie osi pionowej/
cj/ punkty, lezagce na granicy c¢wiartek Il i IV /na dolnej

potowie osi pionowej/ ;

Z nieskonczonej mnogos$ci punktéw, nalezgcych do rodzajow a,,
b*, c,. di, wybieramy z kazdego rodzaju jeden, jako przedstawiciela
aanej kategorii punktow. Te 4 punkty kategorialne widzimy juzjna naszej
ptaszczyznie geometryczno—kategorialnej /rys. 3/j jeden na prawej po-
towie osi poziomej /przecigeie tej osi z prostg rownolegtg do esi pio-
nowej w prawej potowie ptaszczyzny/, drugi na lewej potowie tej osi,
trzeci na goérnej potow/ie osi pionowfej, czwarty - na dolnej potowie tej
osi.

Do tych 4 kategorielnych punktéw "dwmcwiartkowych™ dochodzg
jeszcze dwa,mianowicie:

e,/ punkt, lezacy na foanicy ¢wiartek | i 1V, oraz
f,/ punkt, lezagcy na granicy Cwiartek Il i 111,

Nie bedg to jednak juz punkty "whi Sciwe"”™, w skor czcmsci lezg-
ce, lecz punkty"niewtasciwe", lezgce w nieskonczonsci na osiach skos-
nych/e i f/. Istnienie tych "niewtasciwych" punktéwr dwucwiartkowych
potwierdza przychodzgcy z pomocg naszej intuicji rachunek geometrycz-
ny, o ktérym nizej.

Ad 3/. Jezeli teraz przejdziemy do rozpatrzenia kwestji linii
prostych, lezgcych w trzech c¢wiartkach, to znajdziemy sie wobec pros-
tych, ze sie tak wyrazimy - "najpospolitszych"”, albowiem wszelka pro-

sta skos$na/z wyjatkiem osi skosnych/”~ jest wtasnie takg prosta "troj-
¢wiartkowg". Mamy 4 rodzaje takich prostych, mianowicie:
</ proste, przechodzace przez Cc¢v»'iartki I, 11, 111
Al « « " I, 1, v
Syl " " - i, ii, iv
i/ " " " " i, 1ii, iv



L » Proste skos$ne, rownolegte do osi sko$nych, reprezentu-
jace y roozaje prostych,*, ry, v, f , wprowadzamy na naszg ptaszczyzng
geometryczno-kategorialng /rys. 4./. *

Rys. n.

Co za$ dotyczy punktéw "trzyéwiartkowych", t. j. takich ktore
lezatyby na granicy trzech ¢wiartek / i tylko trzech C¢wiartek/ - to
oczywiscie, punktéw takich nie ma, podobnie jak nie ma prostych ktore#
by sie znajdowaty tylko w obrebie jednej <¢wiartki. *

Ad * 4/,. Zapytujemy teraz, czy i jakie linie proste mora le-
ze¢ we wszystkich ¢wiartkach ptaszczyzny? Proste takie istniejag i beda
nimi., oczywiscie, osie gtowne na ptaszczyznie - pozioma i pionowa. OS$
pozioma lezy nie'tylko w 2 goérnych' ¢wiart' ach, lecz i w 2 dolnych two-

v,8P°In . “ianice. Je proste byty pierwszymi elementami, wniesie
stfpne/ ni SZG Pia°zczyzn? geometryczno-kategorialng /por. rys. 1 i na-

Jezeli teraz zapytamy o punkt, lezgcy wekszystkich Cwiartkach
ptaszczyzny, to Jaki punkt graniczny, punkt stycznosci wszystkich
cwiartekjnatychmiast odpoznsmy w punkcie centralnym ptaszczyzny w
punkcie przeciecia sie jej osi gtownych. Kiedysmy kreslili na ptasz zy-
zme jej pierwsze elementy kategorialne - 0$ poziomag i o0$ pionow. -
rowno zesnie wykresliliSmy i ten punkt kategorialny,jako przeciecie
tych osi? Srr)ca A.

Ad 5/. "reszcie zapytujemy, czy istniejg proste i punkty poza

obrebem cwiartek ptaszczyzny? Jezeli chodzi o punkty "wtasciwe"', t. j.
lezagce w skorczonos$c¢i, to wszystkie one, oczywiscie, nalezg do jednej*
apoprzednich kategorii, lezg w obrebie ¢wiartek ptaszczyzny; jezeli

jednak pojecie punktu rozszerzymy na punkty"niewtasciwe"”, t. j. pun-
kty w nieskonczono$ci - jak to czyni geometria rzutowa - wtedy sprawa

przedstawijsie inaczej. Mianowicie: w nieskonAczono$ci na o0si pionowej
mie¢ bedziemy punkt, wyznaczony przez "przecCieci«" w nieskonczonoSci
prostych réwnolegtych do osi pionowej, z prawa i z lewa od niej lezg-
cych. Punkt taki - j-ak-ctc-jrykaz&”™p najprostszy ranhiin&k - wychodzi juz
poza obreb C¢wiartek ptaszczyzny. Tfki sam punkt kategorialny odnajdu-
jemy i na osi poziomej, w nieskonczonos$ci. Te dwa punkty w nieskohAczo-
no3ci taczy prosta w nieskonnczonosci, prosta "niewtasciwa" i ona réw-
niez —j-ak. sie—tatwo n t.yuprz tkona-¢ za pomoca rachunku? ni lezy ani
w jednej, ani w dwdch, ani w trzech, ani w czterech Cwiartkach ptasz-
czyzny 1 W ten sposob stanowi nowag kategorie geometryczng.x/

Analiza nasza elementéw ptaszczyzny geometrycznej z punktu wi-
azenia leh potozenia jest ukonczona. W rezultacie wszystkie rodzaje
/kategorie/ punktoow i prostych na ptaszczyznie zostaty okre~lone-i w
postaci punktéw i prostych kotegorialnych przedstawione na
Rysunek ten przedstawia w ten sposob wszystkia ptaszczyzne geometrycz-

x/. Oczywi$cie diagramat nasz /rys. 4/, z natury rzeczy objac
mogacy tylko kategorialne elementy "wtasciwe", nie zawiera ani prostej
w nieskonczonos$ci, ani punk 6w na niej lezgcych - dwoch "pozacwiartko-

wych" i dwoch "dwucwiartkowych" /por. koniec ad g./. Te "niewtaSciwe"
Jptegorie geometryczne trzeba xxxKwyBtecXaidzZkx *Y>tays-i
mwiasciwych", widocznych na diagramacie, i ustosunkowac¢ wzgledem nich.

xX/. Co do tego przedstawienia patocestrykcje, zawartg w poprzed-
nim' odnds$jaiku. A



ng ze wszystkimi jej elementami,lecz nie ptaszczy”™ geometryczng zwy-
kta, mnogo$ciowa, o nieograniczonej liczbie elementéw, a tylko ptaszczy-
zne geometryczng kategorialng,,gdzie kazdy rodzaj elementéw jest przed-
stawiony przez jeden tylko element, przez element kateeoriainy, katego-
rie geometryczng, odmienng jako$S¢ geometryczng, n.p. o0$ pionowa, punkt
pierwszej C¢wiartce .prosta rownolegta do osi pionowej (/nap.;-wo od niej
potozona i t. p.gMamy wiec tu elementy geometrii nawskro$ jako$Sciowej,
nie operujgcej pojeciami wielkoSci i odlegtosSci,lecz interesujgcej sie
tylko potozeniem elementéw. Taka geometria jakosSciowa, nie-miarowa,
nie-ilosciowa przybrata w pierwszej potowie XIX stulecia postaé syste-
matyczng i znana jest teraz pod nazwg geometrii rzutowej albo geometrii
potozenia. Jako dyscyplina w tgcznie matematyczna wystepuje on? w po-
staci mnogosSciowej, operuje nieograniczong ilo$cig elemgntow. U nas na-
tomiast te elementy jako$Sciowe sprowadzone sg do postaci typow, kete-
orii- i w ten sposéb wystepujg one tutaj jako elementy geometrii ja-
kosciowej /geometrii potozenial/ kategorialnej

System clementoww takiej geoimtrii mamy wtasnie pizea sobg na rys
4. Zadanie jej polega na zbadaniu stosunkdw, z chodzgcych miedzy tymi
elementami. | tu juz zastosowanie poje¢ zwykiej /mnogosSciowej/ geome-
trii rzutowej /geometrii potozenia/ odda¢ moze znaczne ustugi. Pojecia
dziatan geometrycznych /dziatanie rzutowania czyli tgczenia oraz dzia-
tanie ciecial/, pojecie peku prostych, czworokatow/ i czworobokév zupet-
nych, pojecie dualnosSci punktu i. prostej, pojecie czwodrek harmonicznych
i t. d. sg tu w wysokim stopniu pomocne przy okres$laniu stosunkéw, za-
chodzgcych miedzy elementami geometrii kategorialnej. Lecz ta droga
czysto geometryczna nas w tej chwili nie interesuje j teraz chodzi o to,
czy nie datopy sie tu wprowadzi¢ jakiego rachunku, operujgcego znaka-
mi ,j akiego$ ‘'algorytmu, ktéry pozwolitby odkrywa¢ i przedstawia¢ symbo-
licznie z igzki,zachodzgce miedzy kategoriami geometrycznymi. Bytby to
wiec rachunek kste”ori®lnych punktéw //potozen/ i prostych /kierunkdw/.

Do ustanowienia takiego rachunku geometrycznego teraz przechodzi-

my.

Geometria kategoriaina
i jej "charakterystykal algebraicznc(j>lsgiczna

Zwracamy ci* do naszego rys. 4, przedstawiajgcego - j<k v-ie«.y-
system elementow geometrii kategorialnej xxX. $unkt, lezagcy na prawej
potowie uri poziomej, oznaczamy przez & ; punkt przeciwlegty tej osi,
t.j. lezgcy na jej lewej potowie, - przez ™~ /negacja a/; punkt, lezgcy
na gornej potoUie osi pionowej, oznaczam,/ przez “b; punkt przeziwlwgty
tej osi, t.j. lezacy na jej dolnej potowie, - przez b/ /negacja b/.

Dla oznaczenia dwoch zasadniczych dziatan geometrii rzutowej: przeci-
nania /zjednoczenia/ irfpffiftfnla;wprowadzamy znaki f i x. Lnaczy to, >e
gdy np. punkty a i b poddajemy dziataniu tgczenia,krotko mowi.c: tg-
czymy, to wyrazamy To przez a x b /albo wprost ab/ i ten iloczyn alge-
braiczny bedzie oznaczat wytwor geometryczny tego potgczenia punktow

a i b, czyli bedtie oznaczat /nieograniczony/ linie prostg, t3gczgcag te
punkty. I*'odpowiednio ola przecinania sie”j*/zjecnoczcnia7 linii pro-
stych: tutaj znow suma al.yebrai¢ zna/beozie oznaczata punkt ich przecie-
ci Cto+b

Wobec powyzszego linie, taczacg pupkt /pozytywny/ &\ z punktem
Inegatywnym7 a/, czyli o$ poziomg, oznaczaé Jredziemy przez aa' i podob-
nie o$ pionowga, tgczgcg punkty b i / - przez bb'. Te”osie wspoOtrzed-
nych /na ktérych lezg punkty wspdtrzedna a, a' i b, b'/ uznamy sta modti-e

m:id przeednnni< -i* oznaczymy symbolem 0 / a wiec aa'=0 i bb=0/ vy
kto-gy - f@a~"Symbol~rzed stawia'- j&k wiadomo - modut dodawania, bowiem
jest to taki element, ktéry doaany do jakiego$ elementu /np. do elemen-



tu w sumie daje element mu réwnowazny /nie zmienia tego elementu/,
s wiec a+0=.a. Potioonie tez tutaj modulem przecinania bedzie taka linia
prosta, ktdora przecieta przez linie prosta do niej prostopadtg w rezul-
tacie daje punkt, rownowazny linii .przecinajgcej. Takimi modutami geo-
metrycznego przecinania bedg tu i Sawy-- osie wspOtrzed-
nych, minima jakoSci geometrycznach. Jezeli tedy w przecieciu 0si po-
ziomej z prostg do niej prostopadtg otrzymujemy punkt a, znaczy to, ze
i ta iinin prosta prostopadta musi by¢ wkznaczona jako pTrosta a, gdyz
tylko afO daje Podobnie jak bok zewnetrznego kwadratu, przechodzgcy
przez punkt wspoOtrzedny a,jest - jak widzimy - bokiem a, tak tez i po-
zostate boki zewnetrznego kwadratu, przechodzgce przez punkty wspot-
rzedne a_', b, bj bedg odpowiednio bokami a', bj b~*

Oznaczenie pozostatych elementow naszego diagramstu nie przed-
stawia juz teraz zacnych trudnoS$ci. Tak wiec np. wierzchotek zewnetrz-
nego kwadratu, lezac., v pierwszej cwiartce na przecieciu prostych

wspOtrzednych a i Jo,, bodzie punktem - sumg a+b; inne punkty - wierz-
chotki zernetrzneyo rwacretu - beda odpowiednio punktami a+b' aVb i
a+-b'. 3oki za$ wewnetrznego kwi jako tgczace punkty wspdtrzedne,
bedg odpowiednio iloczynami: ab, a'b, ab'" i a'b'. | jeszcze jedno: $ro-

dek wspotrzednych, t.j. punkt przeciecia osi wspétrzednych, modutéow
przecinania /O/musi by¢ zgodnie z okreSleniem tego modutu rownierz ele-
mentem O /czyli 0*0=0/* W ten suosoo wszystkie "wtasciwe" elementy geo-
metrii mategoi'iainej zostaty wyznaczone i diagramat 4 przedstawia sie Z
teraz, jak ponizej /patrz rys.5/

Rys. 5.

/ Pozostajg do wyznaczenia jeszcze elementy kategorialne w nie-
skonczonos$ci, elementy "niewtasciwe": prosta i a punkty na niej lezg-
ce, a stanowigce przeciecie 4 osi /2 gtébwnych i 2 skosSnych/z tg wtas$
nie prosta w nieskonczonos$ci. Ha osi pionowej w nieskornczonosci lezy

punkt przecicci- prostych i a/, na osi poziomej w nieskonczonosci
rezy punkt przeciecia prostych b*i Jb'. Pierwszy z tych punktéw bedzie
wiec punktem a+a , drugi - punktem beb': te potgczenia dodajne prze-

ciwnych /dopetniajgcych sie/ jakoSci geometrycznych stanowiag jakosci
maksymalne, ktére oznaczymy symbolem 1 /a wiec a+a's.l i b+-b'=l/. Jeze
li teraz punkt *na osi poziomej potgczymy linig prostg z tym punktem
1 w nieskorczonosci na osi picnowej, to otrzymamy - jak to widzimy na
diagramacie - prostg”™ czyli a.lwa; podobnie i dla potgczenia b, z
jeanoscig na osi poziomej /b,l-b/* Widzimy z tego, ze punkty 1 w nie-
skorczonosci sg modutami tgczenia, podobnie jak gtdwne osie wspoOtrzed
nych 0 byty modutami ciecia, do dotvczv oozostatvch r nimift.no



ketegorislnej z jej "charakterystyka™, t.j. z logikg algebraiczng,
stanowi¢ bedzie kategorialng geometrie & /algebraiczno-Zlogiczng,
ktére zndéw, rozpatrywana od strony logiki, bedzie kategorialng lo-
gika geometryczng. r tej kategorialnej geometrii algebraiczno-lo- C
gicznej mamy doktadny odpowiedni*. geometrii analitycznez tg roz- yzJ<jcur/eig
nica, ze role algebry ilosciowej, ktdra w geometrii analitycznej
stuzy co odkrywania i formutowania whasnosSci ksztattowg przestrzenny
n.ych, tutaj petni algebra jakoSciowa, algebr® logiki iy zZe poza
tym ta geometria logiczna jest geometrig kategorialng, gdy natoner-
miest geometria analityczna jest geometriag mnogoSciowa.

Musimy jednalc pamieta¢ o tyul, ze geoiuetrie kategori®in® mo—
zerny ukonstytuowac, jako nauke usamodzielniong, ojwiasnych* sitach i
wtasng dro”g zmierzajagcg do poznania stosunkéw miedzy jakosciami
przestrzennymi, bez positkowania sie w tym celu algebrg logiki. |1
wtedy to wtasnie zobaczymy catkowitg rdfiblegtosc tychawoch nauk:
kazdemu elementowi jednej odpowiada¢ bedzie analogiczny element w
drugiej, kazdemu pewnikowi jednej odpowiada¢ bedzie analogiczny pe-
Bwnik r drugiej**/; z pewnikow tych, pari passu, rozwija¢ sie beda
odpowiadajgce sobie $cisle twierczenie”® tylkoy ze aowoa tych twiei-
dzen inny bedzie na ptaszczyznie" algebraiczno-logicznej, inny na
ptaszczyZnie geometrycznej: w pierwszym w”packu polegac¢>eo0zie na
szeregu dziata? r»chunkow|«Oferujgcych symoolamii® v drugim - ni xxk
metodycznym szer< tu powiazanydéh z sdbag pokezow i otvierozer. intui-
cyjnych, opartych o obraz"pnEeSzczyzny kstegonslnej /i'ys. 5 .

x/ uenedyjet Jornctein. Architektonika $wiata, tomov . Mi-

iotheca Universitatis Liberae Polonag, . . m
gl "Logika geometryczno-architektoniczna™ , 19->5. czesc i .*

u
2reometryzowanie i skstegorializowanie logiki algeoraicznej.
xX/t Pewniki geometrii kategorialnej, odpowiadajgce pewnikom

algebry logiki /co do pewnikéw tej logiki por. naszg "Logike geo-
metryczno-architektoniczng"™, str. 10-13/ KW

p f&okresSlenie osi wspoOtrzednych i punktow w nieskore zonosci
X\~ modutow geometrycznych.

la. Przez"poziomg oS wspoéirzednych*/o/ rozumiemy taka
prostg, ktéra w przecieciu /+/ z%Tostiag WspoOtrzedng /a/ drjje punkt

bl
dr

a a wiec O+a=a - podobnie dla osi pionowej. | dualnie:
A 1~. Przez "punkt \ nieskonczonos$ci na pionowej osi wspot-
rzednych” /1/ rozumiemy taki punkt,ktéory w potaczeniu /x/ z punktem,
wspoOtrzednym /a/ daje prosta, a wiec l.a=a - podobnie dla punktu
v nieskonczono$ci n& osi poziomej. A
¥. Zasada przemiennoSci.
g». ..ytwor przeciecia /V/ dwoch. prostych a i b nie zalezy
od tego, ktoéra z nich jest przecinana /pierwszal/, ktéra za$ przeci-
najgca /crugal/, czjii nie zalezy ot. ich porzadku {[si-b”b-i-aj. | dual-
nie:

3°. Wytwér potaczenia /x/ dwoch punktow a i b nie zalezy
00 tego, ktory z nich jest ten, ktory sie taczy /pi"erw3zy/, a ktory

ten, Zjktorym sie tgczy /drugi/, czyli nie zalezy od ich porzadku
/ab -sbaj .

i. Zasada rozdzielnoSci. ljnt rA™a
3& przecig¢ A-/ prost. prostg bb' znaczyT przecigé¢ A~/
prosta prosta +x3cxxxKx”~xaxkajL, nastepnie prostg b', i wzig¢ pros-

taa +q|czch Ix/ punkty w ten sposdb otrzymane n:gbb”/atb//a+b '/J.
1 dualnie:

30, Potaczy¢ /x/ punkt a”z punktem/b+b V znaczy /"est row-
ne-wazwe /: potaczy¢ /x/ punkt a z“punkte® b, nastepnie z punktem b' i
wzigC punkt przeciecia /+-/ prostych w ten sposob otrzvmanvch



] ) ] o . 'czy jednak o ich wspdlnym
pochodzeniu, o wspolnej catoSci, ktorej sa momentami, w ten oto apo-
sOo objrsnie sie ten niewatpliwy, a jeCnek pozornie niezrozumiaty,

paraleiizm-tych dwdch biegunoworéznych dziedzin - logicznej i prze-
strzennej yf. objasnia sie ten fakt,ze ich kategorie, stosunki, dzia-
tania - stowem caty ich "porzgadek"” - tak sie wzajemnie odwzorowuja.

}. 0’ m-lenie negatywn, ch elementéw/.
Praez prostg negatywng /8 _'/ rozumiem;, takg prosta, ktdra
w przecieciu A-/ z prostg pozytywna /g/ daje,.punkt w nieskonczono-
§ci m-pionowej osi v-spOtrzednych [a+a#FL]. 'iggSSlinic:
Punkt negatywny /s / w potgczeniu /x/ Z punktem pozytywnym
b ' pO0ziOtli4 03 WBPOtrzednych (aa'=0] . Podobnie dla elementow

pewniki /okre$leni?/ incydencjU./Wae*"
A ProJMTa a__ptz5t;Epozi przez punkt b wtedy i tylko wtedy, gdy *
proste jag_zajmuje potozenie /kierunek/ prostej ab [~aho”kimab/~\.
0 prawdziwos$ci tego pewnika przekonamy sic, gdy prosta a obro-
cimy okoto punktu a_ o kat 45° w ten sposbb, ze prosta a zajiZTe poto-

zenie prostej ao; wtecy bowiem prosta s - jak widzimy zejdzie
przez punkt b, i odwrotnie; gdy proste a przejdzie przez punkt b
wtedy, jak widzimy, prosta zajmie pofozenie prostej .ab /zleje®sie

z prostg ab/.

6. Wra-aacie-pewnik /okre$lenie/ irnnCn»»npjj|/p-t/-/a-ae/e /b tH1
Prosta kongruuje z prostg Jb,/przystaje do prostej b, zlewa
prosta o/ wtedy i tylko wtedy, gdy prosta anrzechodzi przez
punkt o, prosta zaslJa, przez punkt a"/Ss-fe/*

Prawdziwos¢ tego pewnika widoczna jest natychmiast z diagrama-
tu, albowiem teraz zerowno prosta a* jak i prosta b , ziewajg, sie
z prostg ab, a wiec i z sobg. wzajemnie.
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Geometria kategorialna a filozofia 4nojMCip**»

Szereg momentow skis<3a sie na to, ze geometria kategorialna nie
jest tylko nauka matematyczny,, lecz wykazuje rowniez najblizsze kon-
takty z filozofig. Jest ona bowiem nie iloSciowg geometrig, lecz ja-
kosciowag i nie mnogosciowa., lecz kategorialng, a przede wszystkim,
jak sie okazato, jest ona catkowicie solidarna z uktadem logiki, tak”,
ze w swej petnej postaci jest nie tylko geometrig, lecz i logika,
jest katcgoricing geometrig algtbra,iczno-logiczng. Otoz wtasSnie ta
Sciste rownolegto$s¢ uktadu-geometrii kategorialnej i uktadu logiki,
systemu jakoS$ci przestrzen ych i systemu j kos$ci logicznych, posia-
da gtebokie znaczenie filozoficznef’ -skazuje ona, ze ten sam system
jakosci abstrakcyjnych panuje w tych tak réoznych od siebie sferach,
ze utrzymuje sie on i zachowuje poprzez catg rdéznice substratow tych
sfer, poprzez r6znice przestrzennos$ci i nicprzestrzennos$ci®tak”" ze
wszyst o przemawia za tym, Ze ten zachowujgcy sie system jako$ci auaat
xtx*kJbLyjnxsk jest wszelkich jakos$ci uktadem, uktadem jakos$Sci wogole,

czyli uktadem wuniwersalnym i ontologicznym x/. | ten wtasSnie uniwer-
salny 1 ontologiczny system*j©kosci - "porzadek Swiata” - mamy dany

w geometrii kate”orialnej v jego specyfikacji przestrzennej, intui-

cyjnej. majj*go przed oczyma w jego przejawie widzialnym , a wszyst-

kie zwigzkr miedzy jego elementami, /kategoriami/ daj sie tu niejtyl-
ko wycU.dukowa¢ za pomoca rachunku, lecz rowniez przes$l dzi¢ i stwier-
dzi¢ naocznie. Dzar ki temu swemu "modelowi” ontologia i krtegoriolo-
gia stsje sie neuka Scistg, jakoSciowo matematyczng, i realizuje

sie mySl-marzcnie Leibniza, ze "scriptura philosophica posset etiam

eikhiberi per linearum ductum seu geometriam™ /'lcrh. Phil., VII, 41/...

| odwrotnie, kategorialna geo”etris,jako "model” ontologi

sie nauka nawskro$ filozoficzng, posSredniczacg przy tym miedzy ab-
strakcyjnosScig czystej ontoiogii a konkretnoScig struktur poszczegoOjt-
nych dziedzin realnego $wiata.

We wszystkich bowiem dziedzinach Swiat© realizuje sie uktad,
kategorii ontologicznych, reprezentowany przez kategorialng geometrie
logiczn™ x:V ; wszedzie tez ockrywamy rozliczne struktury architekto-
niczne , ktore dojrze¢ i w,ocrebnie v tym uktadzie ontologicznym po-
maga nam wtasnie jego odwzorowanie intuicyjne. JTeraz zaczynamy rozu-
mie¢ gtebokie znaczenie schematow geometrycznych, ktdore napotykamy
writz~ai.ok-t» | Mry hlerwg"-%w luw<j.k :tyi dwei™th w teorii
akordow muzycznych, te czworos$ciany i sze$ciany w chemiri t.d., i
t.d., nie mowigc juz o schematach geometryc. nych w s mej logice. Kie
mamy tu bynajmniej powierzchownego, dycektycznego tylko i jsmgi*dsuLBjK:
gs rysunkowego przedstawienia stosunkow, panujgcych w rozmaitych
dziedzinach rzeczywistosci, lec,z, przeciwnie, w schemEt$Sh tych w/idz
dzimy upostrciowpnie praw uniwersalnych, wiecznych praw ontclogicz-

x/. Kategoriami podstawowymi uktadu ontologicznego sg: materia
/substr&t/ i forma oraz ich wytwdrjt materio-fcrma /synolon "rystote-
1(SLt, mikton Platona/, przy tym w dwoistej /dualnej/ postaci; specy-
fikacji?Ptyoh kategorii ontolo”icznych sg wtasnie kategorie logiczne:
rodzaj, roznica gatunkowa oraz ich wytwor - gatunek, wszystkie w dwo-
istej postaci, jak réwniez kategorie geometryczne; prosto poziomt,
prosta pionowa, ich punkt przeciecia xxe wraz z ich dwoistosciaiui®
/dwa punkty i prosta , ktéra je taczy/.

x/. Chcemy tu zwrdci¢ uwage na to, ze rys. & przedstawia pod-
stawow, uktad kstegorir;lncj geometrii, lecz nie jedyny.

Istniejg bowiem jeszcze uktady pochodne, powstate przez
obrot prostych wspotrzed ych di&gramatu podstawowego o kat 450 /por.
w przedostatnim odnos$niku pewnik incydenoji/ lub o kat 90° /uktady
dialektyczne/. /*f. i -ut&r*clryc\*sj .

Uktady* takie Swiadczg o niejedT”orounosSci ich Tarzestrzeni
kategori; xnc¢\, a wiec o j* j\nieeuklidesowym, charakterze /ptir. ”"Ar-
chitcktoirika 'Swiata"™ 111, cz”$¢ i - Specyfikacje architektoniki io-
giczno-yjéomc tVyeznej/. ' %



