





DeCalenlo per excessum & defectum s cujus berfeficio demon-
strative_detefminari potest quantum qua®situm seu incognitum
cum cognito proportionaliter * crescens, veluti Parabola cum
Rectanguloisuper eadem basi & ejusdem altitudinis ;. lunula
- cum quadsato diametri; peripheria.cum diametro &c.
Auctare “Vice~-Colonello CORSONICHIO,

Varsavie ragss PO

1.) Heorema 1, Differentia  gudntorum per ratriones excessivam G defectis,
vam inpentorwm est aggregatuiniex eorundem excessu & defectu,

Pemonstratio, Sit quantum: excessivum &= ¢, excessus i o, defectus = 377
erit quantum verum o & = ¥, & quantum defectivum = a4 —a — ), quod abla-
fom ex excessivo &= a , relinquic-differentiam x Ty, h. e. sunmam excessus &.de-
fectus, : =

2.5 CQorollarium,. Si-itaque excessus & defectuns sunt separabiles ; palam est,
ablato excess¢x quanto excessivo; vel.addito valore defectus ad defectivum, ua
troque mmodo prodite. quantum verum; quod deinde cpmparatum eum quanto cognis
to praportionaliter crescente, manifestat racionem unius ad alterum. ;

‘3] Theorema 2. Flla differeniia est tantdm resolubilis in excessum & de=
Fectum , cujus numerator est copflatus ex denominatoribus utriusqus quanti falsi.

Demounstratio. Ut differentia .quantotum ipveniatur; necesse est illa priuvs
reducere= ad eandem denomination€n, h. ew multiplicare terniinos quanti eXcessivd
per denominatorem defecrivi ; & terminGs: quanti défecsivi per denominatorem cXe
cessivi. - Si itaque excessits & defectus quanterum reducendorunt sue s.separabiles ;
debent necessario- ob reductionem factamn etiam tetmini excessus-per denoininato=
rem quanti defectivi, & termini defectus pex denominatorem quanti excessivi in
quantis =2quivalentibus contineri  muleiplicati s’ ergo pumerator excessus Zqui-
valentis . debet « constare  ex denominatore uno; vel  pluribus, h."c. €x ‘des
nominatore simplg -vel multiplo quanti defectiziy numerator defectus zquivalentis
‘ex depominatore simplo vel mulriplo quanti exgessivi y & denominator communis
atritsque esse factum ex depominatoribus quantorum falsorum, h. e. esse idem, ac
denominator differentiz + ut ergo-differentia , qua est sumina “ex utrogue{§-T.],
sir resolubilis in excessum & defictum; debet numerator ejus -esse conflatus ex
denominatoribus ntriusque quanti falsi. ; =

4+} Carolarium. Quoniam. igituy termini excessus per denominatorem quan-
ti defeetivi, & termini defectus per depnominatorem excessivi in quantis xquivas
Jentibus continentur multiplicati; palam est, divisis terminis excessus zquivalentis
_per ‘denominatorem quanti -defectivi, & terminis.defectus xquivalentis per deng-
minaterem excessivi, in 1m0 casu emergere excessum, & in 2do defectun quanto-
Ium prlmlrl\rorum.

5.) Probleina 1. Differentiom queniorum excessivi & defectivi, cujus nus
merator est conflatus ex denominatoribus wutriusque . resolvere in excessum &
defectum. ? : 3 /

Resolutio, 1mo. Ex numeratore differentiz subducatur denominator quanti u-
nius tamdiu, donee relinquatur simplum, vel inultiplum denominatoris alterius, &
huic tesiduo subscribatur denominator differenti®. 2do. Denominator suhtractus mul-
tiplicetur per numerum subtractionum factarum, & producto subscribatur tdem de-
nominator differentiz 3 quo facto habentur 2 partes differentiz ,» quarum illa, cujus
numerator est denominator simplus Vel multiplus quanti defectivi, est excessus, &
€d, cujus nummerator est denominator simplus. vel multiplus-excessipis defectus,

E. gr. Inferendo: ut Rectangulom ¢ ad Parabolam excessivam 7
(8. 7.)s itarectangulum — 3-ad:parabolam excessivam quasiram (§.8 )
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& ut rectangulam 7 ad parabulam defectivam 4, ita rectansiolam 3
_ad parabolam defsctivam quzsitam, producuntur parabolz fabz 2= &
12 — 147 g 108 guarum diferentia, h.e. summa excessud & defectus
(8. 1.), est 37, & cujus pumeratore demominatol 9 ablatas , relingnit
go,/idem denominator ablatns ex 30, el . )
minatoris 7 parabole defective: subseribenda etgo huic 3plo denomi-
naforem differentiz, prodit. excessus 213 muitiplicando autéem deno-
minatorem ablatum 9 per 2, quia fuit bis ablatus, & subscribendo pro-
ducto 18 eundem denominatorem diffrentiz, emergit defectus 18,
Demonstratios Differentia quantorum excessivi & defectivi estag-
gregatum ex eorandem excessa & defectu: sl ergo numerator ejus
est conflatus ex denominatoribus uttiusque quaati, debet numerator
excessus constire ex denominatore simplo vel multiplo defetivis na-
merator defectus ex denominatore simplo vel multiplo excessivi, &
denominator communis utriusque esse idem ac denomipator differen=
tiz (§.3). Jam cum pemerator differentiz 31 st conflatus ex 21°&
18, h. e. ex 3plo denominatore Parabole defeitive, & 2plo excessive;
palam est 21 esse numeratorem eXcessus, & 18 numeratorem defs-
ctus: subscribendo igitur utrique pumeratori denominatorem commu=
nem differentiz, prodit excessus 21, & defectus 33. Bt quoniam au=
ferre denominatorem quanti bnius semel, bis , ter, quatér, perinde
est, ac sobfrahere ejus simplam, zplum, 3plum, 4plam; evidens est,
subscribendo tamy ficto ex denominatore ablato in numerum subtra-
.etiopum fagtarum, quim multiplo aat simplo denominatotis alterias
_denominatorem communem differentiz, prodire ejus partes, guaram
illa, “cujus numerator est denominator simplas vel multiplus quantt

7 —

defeltivi, est excessus, & ea, cvjus numerator est denominator sim= .

plas vel multiplus quanti excessivs, defectus.

6.) Corollarinms. Ergo parabola vera est &7 —23 2, vel

i A 2 —= 63 e
To8 18— 128 = 5 ; ad-quam Rectangulum est; ut3 2 (§.-z:); vel

divideado terminos excessus 2I per denominatorem 7 parabole defe-
qtiva:, & tenninos defectus 1& per denominatorent 9 excessive,; pto-
deunt parabolarum primitivatam excessus 3 & defectus 2 (§. 4.) ¢ er-
go parabola vera est 2* —3 —1F — 2, vel 2 Tao e
.7.) Scholion. @uantaincognita cnjuslibet speciei investiganda sunt
per quanta cognity pro 3tiis proportionalibus legitime sumta (de guibus
in § sequente ), & per par rationum quanti cogniti ad incognitim , qua.-
rum alicra excessiva , altera d:f2@iva; ue auten differentia quantoruis
Falsornm vesolui queat én plures, quam 1 partes s necesse-est g invea
stigave per.rationes approximantes, h. e. non multum @ weris  receden-
tes, & grarnm antecedentos sunt wel ambo numeri impares ; el glter g5t
numeris par, alter impar, dummodo antecedens inus non sit pars aliqe;-
Fa antecedentis alterins. Fuxta bac requisita Ttague possunt £sie Tmo.
Rationes Rectangnli ad parabolam super eadem basi & opnsdem altivndi-
LSy -
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wit, 1017 &4y 11:8 & 10145 20: 14027143 1370 & 815
-2do. Rationes quadrati diametri-ad lunulam ,~ut 5:2 &6: is 723 &

oy atog O T2 Gre. 3tie. Rationes diametrs ad_peripberiam, Wt

4:13 G55y §:16 665183 6:19 G 70215 N1 & 0285 9:29
& 107313 1001313 vel 10023256 05285 113:35§ &i1o:31 0.
8.) Theorema 3. Ur numerator differcutid quantorns falsorum proe
dear conflatus ex denominatoribius quanti utriusgue , opus est parabolas in-
westigare per Rectangulum —= 3 s Lununlas per diametri quadratnm —_ 4»
& peripherias per diametrnin — 8 pro 3tiis proportionalibns sumla.

Demonstratio. 1mo. Sumtis rectangulo — 1 pro $to proportionali,
ratione ejus ad parabolam. éxcessiva 7:.5 & defectiva 8 : 5, producun=
tur parabole falsz £ & § — £ & 3%, quarum differentia est 3%. Jam
cum diffefenti® parabolarum  ctescant in ratione rectangulorum; pa=
lam est, differentias parabolarum investigatarum per rectangula ZZ 2
& 3 esse 13 & %3, quarum sola 3tia habet numeratorem conflatum
ex-denominatore 8 parabola defectiva, & ex denominatore 7 exces-
siva: ergo excessus parabolarum investigatarum per rectangulum 3 est
2 & defectus ¥ (§.5-3)-  2do. Sumtis diametri guadrato — 1, ratio-
ne ejus ad lunulam excessiva 7 : 2 & defectiva.g.: 1, prodennt Junu-
le 2 & 5532 & -, quarnm differentia est . Jam cum differentiz

~ s\ - - - - .
lunularam eréseant in ratione Guadratorum; evidens est, differentiam

lupularum invésticatarum per diametri quadratum —'4, esse 3, quz
o p % q = G
habet numeratorem confatum ex dengminatore § lunulz defectiva,
& denominatore 7 excessive: ergo excessis funularum indagatarum
e s = ¥ - 5 . o
per quadratum 4, est - & defectus 5, ~ 3140, Sumtis diametro — &
pro 3tia Propartienéli, ratione ejus ad peripheriam excessiva 7: 12,
& defectiva 9 728, produguntur peripheria 22 & 31— 70 & I3¢,qua-
mm differentia est 2. Jam cum diffstentiz peripberiaram crescant in

o

_ratione diametrorum; manifestum est, differentias peripheriarum jove-

_stigatarunt gucce_ssivé per diametros - 2, 3, 4y 5y 6,7, 8, €85e % £5
25 I8 12 1¥ 16, gharum sola 8va habet numeratorem conflatum ex de-
nominatore o peripheriz defective, & ex denominatore 7 excessiva :
ergo excessus est 2o & defectus % ; ex his evidens est, parabolas in-
yestigandas esse per Rectangulum 35 lunvlas per quadratum 4, peri=
pherias per diam: 8. : S ‘

g.) Problema 2. Determinare vationem diametri . ad peripheriam.

Resolniio & denionstratio. 1o, -Sumta diametro —— 8 pro 3tia propor-
tionali (§ 8.), quaratar per par quodcunque rationum juxta -requis
sita §. 7mi inveatarum peripheria excessiva & defectiva, atque €a-
rum  differentia,  2do/ Differentia inventa resolvator in excessum &
defectum (§. 5.), gquibus inventis peripheria vera & ratio diametri
ad eandem illico determinatur (§. 2.).  Namoinferendo: ‘ut diameter 4
ad periph: exces: 13, ita diameter 8 ad excessivam quzsitams & ut
diameter ¢ ad periph: defect: 15, ita diameter § ad defectivat qua-

sitams




sitam , producuntur peripheriz pumitive 124i& 122, qh reductz ad
eandem denominaticnem, sistunt zquivalentes 28 & %°, quaram dif-

3

H
~ #erentia, h.-e. summa excessus & defectus (§. 1.), est 22:r-auferens

o itague €x €jis pumeratore denominatorem § petipherie defective
quater, h.e. subtrahendo hujus denominatoyis quadruplunt 20.ex go,
relinquitar residuum 20, h. e splum demominztoris 4 peripheriz ex-

ces: Subscribendo ergo tambuic 4plo dehominatdi defelfive, quam

splo earessivg, ex quibus “wmerator differentiz est conflatus, denomi-
natorem ‘communem diffclentiz, prodit peripheriarum zquivalentium

excessus 23 & defectus ghogue 22 (§. 4. 5.). Ergo peripheria vera

Rl 2 uin mges Syl o gee S0 9 ad quam diad

imeter est, ut-8: 25 (§. 2.); Vel dividendo terminos excessus 22 pet

denominatorem 5 defective , & terminos defectus 23 per denominate-
yem 4 excessive, prodit peripheriarom primitivarum excesus £ & de-
ctus £ (§: 4-): Exgo peripheria vera est 38 —27230° — 255 wvel 1o
s — 2% = 25.. Dividendo porre has peripherias primitivas, earum-
‘que €XCESsum & defectum per diametrum — 8, emergunt petiphetie ex=
cessiva 1% oum excessu b cjusdem denominationis, & defectiva 12°

2 S v S g e
cum defeciu 25 ejusdem denominationts respondentes diamenc — 1.
Brgo penipheria wera est ¢ — & Lo ofy vel 20 T = g —

33, ad quam diametet est, ir'p: 33— 8: 25 Jam eum per omnes

rationes juxta veguisita §. 7mi 1nveatas, 'produbamur excessus & de-
fectus;, quorum ope semper determinatur peripheria, ad quam diame-
ter est, ut 225 palam est hanc rationem esse unicam veram.
10.). Corollariam. Quoviam itague diameter est ad periph: ut
.9+ 273 nocesse est, uf vi propositionum | geometncarim quadratum’
diansetri sit ad aream circuli, ut 643 50— 32243 & cubus. diametri

,cad sphzram, ut 48 : 25,

11.) Problema 3. Deswribere Cirenlum —_ quadrato dato & contra.
Resolutio. 1o, In- quadrato dato ducantor diagonales se inters
gecantes, & prodibunt-4 Triangula zectangdla inter se zqualia, quo-

yum Catheti sunt guogue zguales, ut demonstrari potest circumscri=

bendo quadrato-dato ex puncto intersectionis diagonalinm circulum.

2do. Cathetus -guicunque “dividatur in s partes aquales, & radio 4

‘taliom paxtium describatur circuluss hunc dico €55¢€ zqualem quadra=

%o dato. Nam hocce quadiatum .ob Cathetos ei insertos-evadit qua-
dratum hypothenusz mquale quadratis Cathetorum251 25— 50; sed
circalus radio 4 partiam Catheti d.escriptus est quoque — so (§. 10):
ergo. Quod sidiameter circuli dati dividatur in 8 partes zquales, &
3 linez § talium partium juogantur ad a‘ngulum rectum, atque du-
carur ‘hypothenusa ; etit quadratum hujos hypothenusz — Circulo
«dato.
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