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APPENDIX
Jn qua veritas perfefte Circuli Quadraturz invents

novis Demonftrationibus confirmatur ,
& Jlluftratur.

DEFINITIONES., Fig. L
e :

G, D .4

1, Uadratam Diametri fen Cirenlo circumferiptumeft figura ABC D
tangens Peripheriam in 4. punétis ' zqualiter & fe diftantibus,

cujus latus eft 2zquale Diametro.
Corellarinm. - :Ex boc quadruplici contau oriuntur 4, Triangula
mixtilinea , quorum quodlibet componitur ex 4ta parte Peripherie brn,

~& exc20:'Semidiimetris bA=& An. Sunt igitur - inter' fe @qualia 3 quid-

quid ergo de uno dicitur, etiam de reliquis 3. ejufdem Circuli eft’in-
telligendum. =+~

2. Quadratum Circulo inferiptum in genere eft figura intra Circu-
Ium contenta ‘vel tota, utopk q, & yxzv, vel quoad maximam par-
tem , ita ut tantum anguli extra eam promineant ; ut Quadratum efgh
: 3« Quadratum Cirenlo inferiptum’ proprie [ic diftum eft'figuia, per
cojus angulorum  vertices ‘tranfic Peripheriay 'feu cujus-latera fingula
fubtendunt 4tam_ parcem Peripheriz. : :
: 4 Segmentum plennm {cu perfelum eff fignra biangula ex arcu
cerli & chorda c¢dai conftans : .

5. iSegmentum mutilum' elt figura:quadrangula ex arcu erl, ex
chorda d a impropri¢ fic dicta, & ex lineis transverfis e d:d 1a compofita,

Corollarium. - Quadratum € £gh ita inferibitur Circulo ,ut tam la-

tera ipfa’, quam eorum extremitatcs 3 Peripheria zqualiter diftent @, -

gre latus h ¢ tantum abeft ab arcu ce r1i, quantum reliqua 3. la-

tera a fuis arcubus diftant , & extremitates ejus h & e tantum Iemotz

funt 2 Peripheria’, quantum extremirtates reliquornm laterum nempe

irtervallo: linearum ed,; la &c. inter fe zqualiom; quibus & queliber

latere tam fuperilis quam inferits demtis remanent 4. chordz | ut cd

ac inter ¢ xquales s quare ctiam 4. arcus ut cerli, quos ill2 {ub.
g : : (2) E tohe




tendunt , {unt ®quales s confequenter: necelle el ut fcgmenta perfelta
inde orta fint quoque @qualia,~a qbibus fi auferantur §. patva Trian-
gula ced, ila &c. inter femqualia, relinquuntur 4. fegmenta muti-
da’ neceflario inter {& @qualia, Quidquid igitar de ano fegmento fen
perfeCto s fen mutilo dicicur, valee etiam de religuis 3. cjufdem cir-
cnli, i : ‘
‘ 6. Figura fimiles funt, in quibus omnia codem modo determi-
1SS nantur ; {eu que & fingulos angulos fingalis @quales habent, & lates
ta qua zqualibus angulis opponuntur, proportienalia.

Corollarinm: Omnia Triangula mixtilinea per Quadrata circulis
inzqualibus circumf{cripta eodem modo determinantnr @ funt ergo i
milia , quemadmodum étiam omnia Triangula aquilatera ; Quadra-
ta ; Circuli; Polygona regularia e¢jufdem fpecici ; Circulorum inzquna-
liim’ fegmenta tam perfeéta, ‘quam mutila y ‘quorum arcus funt fimi-
dess h.e. eundem habent . numerum gradawm ;- aut quorum chorde ad
radios eandem habent rationem.

75 ‘@mflmre flguras eft invenire earnm areas in menfura qua-

.drata.
: 8. Quadratura Cirenli eft inventio arex ejus:in menfuras qua-
drata, :

Obfervatio tma. Si radio 200. digitorum menfure majoris de-
i Leribatur Quadrans, circuli -eique circamf{cribatuy Quadratum , cujus la-

| tus cft, radius,: ut habeatur Triangulum mixtilineum , deinde ad repe-
riendum fegmentnm eidem inferibatur 1mo latus fubtendens. 4tam par=
tem Peripheriz ; oblervabitur: fegmentum effe niajus Triangulo. mixtis
dinco.. 2do Applicato” hui¢ Quadranti latere in proportione Culeniana
nempe 302 15 (%) cognofcetur fegmentum mutilum: efle minus Tridns
gulo mixtilineo. -3¢0 Si aptetur eidem Quadranti latus 3ot quod con-
ficit § Diam. qua hic eft 400! ; nulla inzqualitas inter fegmentum
mutiluni , & Triangulum| mixtilinegnm’ advertii poteft. < Jn cafu ado &
Jtio producenda’ funt: 2. latera: Quadraci circumferipti , ut latis-ins
fcribendum cum iis concurrere,: & z. Triangula extra aream Quadran«
tis: formare queat, que deinde a fegmento perfecto fubtrahenda funt;

‘ ut

A f [}

i

{ L*] 1Ex § ono patet posita Riametro’ 200. latus inscribendum in proportione Cu-

. leniana ' esse 157, proinde duplicata Diarerro :etiam Jatus inseribendum

duplicari debet, . Si amplitudo loci patitur , ut adhibeatur radius zoo"

e ctum laceribus ‘ins¢ribendis pariter triplicatis; <o veriordeptechendetur obe
il seLvatio,




ut habeatur matilum , quod tandem cum Triangulo mixtilineo coms
paratur.

Notandum. eft probe , obfcrvationem hanc inflienendam effe non in
charta; fed in_ pavimento conclavis fpatiofi, ubi funiculus 200M lon-
gus 5 cujus extremirati applicatar creta., fungitur viceradif.  Curans
tem per hujulmodi reprafentationem inzqualicas inter fegmentum mua
tilum , & Triangulum mixtilineum circuli minoris ex majori illico
cognofei poffit , ratic in promptu ‘eft: ‘Nam Circuli habent hoc cum
Quadratis commune , quod diametro duplicata, triplicata , quadruplica-
ta, quinwpl»icaga &¢, fegntenta mutila , Triangala mixtilines, differena
tia corum per infcriptionem falfi quadrati orta, & area Circul ipfa
crefcant in ratione quadrupla, noncupla, fedecupla, vigeeupla sta &
sic porro.  Si igicar radins Quadrantis majotis ¢t ducenties major ra=
dio Quadrantis minoris; fegmentum mutilum % Triangulum mixcilinea
um, & differentia illorum per inferiptionem falfi lateris orea cvadane
quadragies: millies majora in ille, quam fune in hoo's idcirco differens
tia fimpla etiam minima in Circulo majori toties an@a néceflario {ub
afpeCtum cadere debet. | Obfervationem hane €0 fidelius reculi quo
magis 2 predicate Deceptoris abhorreo, '

Corollarinm ymum. Si 2. figarz minores, fncer quas nulla in<
zqualitas advertl “potefts,” reprafententur falva fimilicudine per majos
res 5 ex his ftatiimr conftabit , quanam minorum fit maior, & quaznany
minor : dummodo hze reprafentatio debito’ fiar medo nempe ¢ ut digiti
figurarum minorum ¢ fcala geometrica defumti, immo linez > fiopus
fuerit', per digitos menfura majoris in figuris majoribus fimilibus defi-
gaentur.  Hae eft enim fimilicudinis proprictas admiranda , ‘ot inzqua-
litas infenfibilis fignraram minorum in majoribus fimilibus evadac pal-
pabilis. Sint e. gr. 2. Quadrata parva: Sit latus tmi 158" & fecume
di 150 crunt arex 2528 1%, & 24964" 5 quarum differentia , nem.
pe 317. digiti minores, non eft tanta 5 ut fe in oculos ingerat 5 fed
317. digiti majores quadrati, qui efficiunt plus quam 3. pedes quadra-
tos menfara majoris , illico in confpedtum prodennt. Quapropter ex fia
guris majoribus debito modo delineatis inzqualitas minorum neceffa-
1i0 cognofci debee.

Corollarium 2dum. Si, autem dici nequeat, quaznam ex majoribug
figuris: fimilibus debito modo delineatis fit major, & quanam minor ;
erunt tum illz 5 tum ‘minores, quas reprafentant , révery inter fe zqua.
fes : nam fi niinima inter Has daretur inzqualitas; ea in figuris majo<
ribus fimilibus debito modo delineatis praberet fe illico, ut patet ex

(az) . : Corol.




Corollario pracedenti, notabiliter immo maxime fpeftandam. Hazc ils
latio, ut fatentur iplimet RR. PP, Profeflores Geometriz , Viri enco-
miis meis majores, quibuscum hac de re fermones hic contuli, eft tam
certa & infallibilis, ut, perpenfis attente perpendendis , i nemo nifi afs
feftu mentem habens prapeditam: eam inficiari 5 aut in-dabium 'vocare
q.ucat- EALY

Problema de invenienda perfelta Gireali ' Quadratura.
-+ Refolutio & Praparatio fit' ficut in §2do.

DEmonﬁmtia. Fig: 1. Perfeta Quadratura Citculi eft inventio exalta
arez cjus in menfura quadrata ;. fed hzc area exacte reperitur ad-
dendo Quadrato circumfcripto A B€ D infcriptum € fgh, cujus latus eft
8 Diam: & fummam dividendo per 2. Brgo o ipfo habetur perfeta Cir-
culi Quadratura. - i

Area Circuli eft media Arithmetice proportionalis inter Quadratum
circumfcriptum & inferipeum.  Ergo exalte reperitur addendo Quadras
to circumf{cripto infcriptum , & fummam dividendo per z.

Exceffus Quadrati circum{cripti fupra arcam Circuli eft zqualis ex-
ceffui arez Circuli fupra. Quadratum inferiptam. Ergo area Circuli eft
media Arithmetice proportionalis. inter Quadratum - circumferiptum &
infcriptum, i Rt

 Exceffus Quadrati circumf{cripei fupra-aream Circuli nihil alind eft
nifi 4. Triangula mixtilinea, ut b Anrb, & exceflus arex Circuli {u-
pra Quadratum infcriptum idem eft ac 4. fegmenta mutila derlad (*)

fed “hzc fegmenta mutila funt zqualia Triangulis mixeilineis, Ergo ex-
ceflus

[*] Area Circuli constat ex Octogonoirregulari intra eam incluso =X, & se~
gmentis perfectis =y. Quadratum inscriptum efgh componitur ex ecodem
Octogono %, & Triangulis parvis extra arcam Circuli sitis :=b. . Quare sub-
tracto Quadrato inscripto x b ab Area Circuli x | y, Decessario rema-
nere’ debet y=b, id est segmenta mutila, ut d e¥lad, quz idcirco ni-
hil aliud- sunt,, nisi differentia sew excessus:arex Circuli supra Quadratum
inscriptum. . Sunt itaque. Triangula patva A segmentis resecta [t ila cen-
senda zqualia illis extra aream Circul; sitis:, ut_ein: licet enim arcus
zquales in, 11 &c. non habeant eundem situm’, eorum convexitas & con-
cavitas' est”tamen. tam parvi momenti', ut ‘Triangula ipsa non diffexant in-
tek sc, nisi quantitate inassignabili ; id est reverd nulla.



ceffus Quadrati circumfcripti fapra.aream Circuli eft zqualis'exceffui arez
Circuli fupra Quadratum infcriptum.

Figurz minores funt per Corollarium pracedens ‘inter fe zquales,
fi inter majores fimiles debito ‘modo delingatas nulla inzqualizas diftin<
gvi poteft; fed in’ Circulo radio 200!! menfure majoris in pavimento
deferipto inter fegmenta mutila ; & Triangula mixtilinea, ut patet ex
n. 3. obfervationis , nulla inzqualitas diftingvi poteit. - Ergo & hazc.
funt inter fe zqualia, & fegmenta mutila cujusvis Circuli funt &quas
lia Triangulis mixtilineis. - j

Poftremod , quoniam ex obfervatione rma & Corollariis inde dedu-
&is liquee, fegmenta mutila non poffe fieri aqualia Triangulis mixtili-
neis , nifi infcripto Quadrato, cujus latus eft 2 Diam. evidens eft, arca
am Circuli ‘feu perfeétam Circuli Quadraturam haberi addendo Qua-
drato Diametri aliud , cujus latus eft ad Diametram ut 3. ad 4. & fume
mam dividendo per 2. :

Hac ratione reperitur area Circuli exalté, non autem per approxis
mationem, ‘quz folum in iis quantitatibus locum habet, de quibus de=
monftrari nequit, differentiam feu excefflum utrobique effe zqualem.

Coroilarinm 1mum. 8i cx Diametto & area cognita inveniendum

fic latus Quadrati inferibendi , vocetur hoc X, Quadratum Diametri a2,
& Area Circuli b. Erit per Corollarium 2dum aZb =b —x?, & a? T x2%
2b; confequenter x%.2b —a?, ac tandem x =V (2b —a%) Hac rationc
reperitur latus Quadrati infcribendi verum, data Area Circuli vera, fal-
{fum autem 5 fi hzc eft falfa, ue contingit in Proportione Culenii &
aliorum ; de gua exemplom fuppeditat § gnus.
Corollarinm zdnm. Quoniam latus juxca n. r. Obfervationis Quadrane
ti applicatum reddit fegmentum perfe@tum majus Triangulo mixtilineo 3
fequitur inde Quadratum hujus lateris Circulo infcriptum effe nimis
parvum, & ideo non pofle affumi- pro tertio proportionali , quia tam
Area Circuli, quam Peripheria per hanc falfam Proportionem inven-
ta peccarct in ‘defefta. :

Corollarinm 3tium. Cum latus juxta n, 2, Obfervationis Quadranti
aptatum reddat fegmentum mutilum minus Triangulo mixtilineo ; cvi-
dens eft Quadratam hujus lateris Circulo inferiptum effe nimis magnum ¢
ideoque afflumpto €o pro 3tio proportionali, tam aream Circuli quam Pe.
ripheriam per hanc falfam Proportionem inventam peccare in exceflu ,
quemadmodum id accidit in Proportione Culenii, & aliorum.

Corollarinm gtum. Dividendo Aream Circuli per 4tam partem
Diametri predic Peripheria , qua divifa per Diametrum manifeftae
. 3 ratio-




rationem ad hane , ut demonftratum fuit in § 4to ; nempe ut 3¢.
ad 1. S

Obfervatio 2da. Si radio 34, Ulnarum deferibatur Circulus, de-
prehendetur 5 Peripheriam non continere pracife 22. ulnas; fed defice-
re adhuc praterpropter 3. digitos'; deferipto autem Girculo , cujus ra-
dius eft 43. ulnarum, reperictur, Peripheriam continere 28, ulnas,
& infuper fere 3. digitos.

Corollarinm. Eft itaque Peripheria cujusvis Girculi tripla Diame-
tri cum minori quam 4, & majori quam § parte cjusdem Diametzi.

Thearema 5 Peripberia ¢ff Diametri tripla cum +.

Demonfiratio. Diameter, qua bic ponitur efle 6, Pun&orum ; con-
cipiatur diyifa per 7, 8, & 9.; eric ¥ pars ejufdem =&ML, & Diametri
=gl & ¢ ejufdem =¢ Pungi, Cum Peripheria vi Corollarii prace-
dentis excedat triplum Diameeri quantitate minori, quam £ pundti,
feu & Diametri, & majori, quam §H feu § cjuldem; nequit quantitas

- excedens triplum Diametri effe alia quam 4 ejufdem fen § Punti : nam

(lsuoniam Punlo divifo in 7. partes :Equales, 6. carum Conftituunt hanc
excedentem quantitatem jufto majorem ;. divifo antem co in g, 6. carim
reddant eandenr jufto minorem; nequit Punftum concipi aliter divifum
quam iy §. partes, quarum 6. conftituunt neceflario quantitatem jultam =
funt enim §M! perpaulalum minores, quam £, & perpaululum majores,
quam § Punéti. Hinc pofita Diametra 6. Pun&oruom , Peripheria debet
efle 13. cum § Punéti, qua divifa per eandem Diametrum prodic quotus
3. cum £, fen ¢ Pun@i, confequentes ob fimilitudinem Circuloram eft
quazlibet Peripheria Diametri tripla cum § parte.

Nulla autem adeft ratio demonftrandi, quod , fumendo pro periphes
ria triplum Diametri cum L tantundem peccetor per exceflum , quantum
fumendo triplum cum §, peccatur per defe@um , quia § Diameeri, quz
nihil alind eft nifi Diameter divifa per §. non eft media Arishmetice pro-
portionalis inter £ & j ¢ nam reducendo 2. poftremas frationes ad can-
dem denominationem, prodeunt %, & %, quarum femifumma 2, eft me-
dia proportionalis; fed § Diametii, quz eft =3z, eft paululum minps
quam %,. Ergo &c.

e W(————3
Methodus
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Methodus inmveniendi practict aresm [eqmenti mutili ad
confirmandam ‘veritatem obfervationis 1me & Corol~
~ lariorum inde deduCloram. - -

¥ YHorda fegmenti mutili Quadrantis majoris radio 200! in pa=
vimento Conclavis deferipti , qua hic defignatur per chordam
d a Fig: 1. dividatur bifariam in x. :

2. Ex punlis d & x erigantar perpendiculares ufque 2d arcam e

3« Jotervallum g. digitorum transferatur quaterdecies ‘ex d in di=
midiam chordam,’ & ex punéis divifionum erigantur perpendiculares ad
arcuam pC‘rtIngCDTCS. 2 s

4. Ad fingulas perpendiculares confequentes ex pun&is concurfus
pracedentium cum arcu ¢ r, demittantur aliz, quz erunt partibus 'di-
midiz chorde zquales & parallele,

5. Menfuretur quelibet perpendicularis,, fubtrahaturque 1ma 3
2da’, 2da 4 3dia, hac a quarta, & fita porro, fic prodibunt differentiz
indicantes altitudines Trianguloram 15, quofum bafes funt zquales ba-
fibus totidem Rettangulorum, :

6. Quoniam quelibet bafis harum fgurarum per conftruttionem efk
9. digi:orum » prater ultimam, quz eft feorfim menfuranda; facile re=
perientur earum arez’, qua cum Triangulo 1mo, orto ex linea d e,
& 1ma perpendiculari dabunt dimidium fegmentum mutilum , quod du-
“plicatum prodeét totum.

Queratur eadem Area fegmenti Geometrict , quod fit ita ¢ 4 Qua.
“drato Diamectri 160000, [ubtrahatur Quadratum inferiptum 9oooo. re-
fidvum 70000, manifeftat fegmenta’ mutila cum ‘Triangnlis mixtilineis
jun&im fumpeis , quibus divifis per 2. prodennt fegmenta mutila fola =
3§000. quorum 4ta pars 87 so." dat unum fegmentum , quod cim quam
proxime conveniatgeum Pribresprattice “invenco p exidens eft fegmenta
mutila per infcriptiofiem Quadraci 5 -cujus Jatuseft 2 Diametri , manere
femper zqualia fj!.'ﬂriangulis}. mixtilincis'quomodocunque Circalus crefcat.
Aliter res fe habee in proportione. Culeniana , ubi latus Quadrati ine
feripti eft 302." confequenter Quadratum ipfum 91204. ; quo fubdu-
&o 4 Quodrato Diflimerti 160000. remanent pro. Trtangulis mixtilineis,
& fegmentis mutilis jﬁn&imiftrﬁs.éis’_& 7:96:qua divifa per 2. indicant fe-
gmenta (ola =34398. quornmigta | al’s §596% dat fegmentum unum, quod
famen practice inventum facic foliim=g 2991t praterpropter, Equ}]to Mae

nicitum




inifeftum cft, fegmenta per infcriptionem falfi Quadrati-in proportione
Culenii, aliorumque €0 minora fieri Triangulis mixtilineis , quo major
in-Circulo defcribendo adhibetur radius.

Monitum in § gvo. radix extrahenda eft folum vicies quinquies ,
quia finus 36. graduum jam inventus non eft querendus 2do. Deinde
8 3tio utpote nihil concludenti (ubftitui poteft experimentum fequens
i 1. Curetur tornari globus fphaticitatis quantum potelt fieri. per=
feGtx 5 cujus Diameter fit ad minimum a8. digitorum,

2. Javeftigetur ejus folidiras in digitis cum per proportionem vce
ram tum per Culeniamam.

3. -Ex eadem fpecie ligni, ex qua fattus eft globus, curetur etiam
ieonfici pollex cubicus perfettus , & quantum ponderet , ad juftam bi
lancem examinetur exacte.

4. Per pondus hujus digiti cubici inventum multiplicetur globi
folidicas utraque. :

5. Ope cjufdem bilancis exploretur quogue accurate pondus globi
lignei : ita rite faltis faciendis obfervabitur pondus hoc refponderc fa-
&o ex pondere pollicis cubici in foliditatem globi inventam: per pto-
portionem. veram ; non autem Culenianam, confequenter 'hang effe fal-
fam , illam verd perfeétam e. gr. Sit Diameter 18! reperietur {oliditas
globi per proportionem veram 3037% 3 per Culeniznam 3052. £, digi-
torum. Pondus pollicis cubici ex ligno tiliaceo eft ; Semunciz;; qua
multiplicatz per foliditatem priorem producunt 1708. 33 Semuncias:;
du@x autem in foliditatem pofteriorem dant 1716, 132 Semuncias, Exa-
minando deinde pondus globi deprehendetur illud convenire cum produ-
&o 1mo ; nequaquam autem cum 2do. . Ponderato globo fimul cum pol=
lice cubico , atque hoc a bilance remoto ; innotefcet pondus globi fo-
lius, quod ablatum- & pondere utriufque indicabit accurate gravitatem
pollicis cubici.




S i e e P A R e

%






Biblioteka Jagielloriska

M

stdr0026012




\w\&ﬁ S

AR

¢
7




