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Cholion §. 25ti prolongatum. 44 tontinnandas rationes bhujus Seholii,
affumantur pro Antecedentibus duo numers unitate differentes e, or.

45 & 46, ad 3plum prioris addatur fallor,qui duétus in producar numes
rum panlo majorem Aniecedenie priore 45, nempe 62 nam 6.x 8 = 49;
guo faftore addiro ad illius 3plum, oritur rari exceffiva‘as 1141y deinde
ad 3plum Antecedentis ‘poﬁeriori: addatur Jfaélor, qui- dublus iy g produ-
cat numerum aliguanto minorem Antecedente pofferiore 4.6, nempe § s zam
§ x8 = 403 quo fallore addito ad ejys 3ptum, prodit ratio defeltiva 46:
143.- Pari modo reperiuntur rationes 47147 & 481495 49t s4 &
§0:1565 §1:160 & 5281625 §3:166 & 54: 1685 §5:192 & 56
1745 §7:170.82 5851813 501185 & 60 187 @& innumerg alig, gua-
rum excelfive funt [emper paulo majores, ¢x defetive pauly minores, quam
1:38: id guod ita demonftratur . Sit dutecedens rationis exc elive = a, &
fattor ad ejus 3plum 3 a addendus = n, erit fratiio extedens triplum

Antecedentis = L, qua redulla cum L ad eandem denominationem,
= .

prodeunt —wquivalentes 88 ¢n a2, Fam cum rer bypotbefim
3 ba‘ 8a : = .

ymam  §n  [fit majus quim a; palam eft, etiam [fratiionem priorem

effe majorem pofieriore = L. Sit porro Amtecedens rationss deféétive

=d (§. 15.) & fador ad ejus 3plum addendus = u: qoniam per bypos
fim 2dam 8 v eff minas, qt./‘[‘mz d; erit etiam [frattio excedens splum An-
tecedentis minor, gnam . Ergo.: Per bujusmodi rationes autem tam cals
enls tedium, quam partinm varietas [empér evitatur, quia faltis facisndis,
nunquam plures differentie, quim § emergunt , inwr quas unica duntaxar
datiry quam denominator minor peripheriarum Jalfarum exalle metitur,
& que per divifionem [larim innoteftit. Quare etiam Jumma x ty in
plures partes quam 2 refolvi nequity quarum aliera uneceffirio exeeflys,
aliera defetins effe debet (8. 21)." Poffunt etiam pro dntecedentibus
aflumi numeri, aliguot unitaribus, decadibus, wel centeyariis inter fe difs
ferentes, e. gr. 200 & 4015 300 & 507y dummode nota dextima aliors
utrius ﬁt/mrzper una ex hisi, 3, 759s c{fzg!cz/rrque pitur per par quo(/mmz]ue
rationum hac methodo inventarum operari diguabiiur, cognofcet, fi voluee
rit, indubitate, rationem diameiri ad periphs =8 25 ex legitimo argue
mentand: & z/lliverﬁz[i compntandi modo, nom autem ex combinatione
numerornm arbirraria , effe dedutiam, Ad ferendum judicidm @quiLin,
oportet inprimss Problema gtum [ibi reddere Jamiliare,




PRAFATIO,

JAB omni @vo, quo Geometria fust exculta, Quadratura Cireuli’ extitit
£ podus Herculanus, quem Mathematici celebeyvimi [olvere Sfraftra fuut
conati. ~ Tantum autem abefl, ut tot exemplis opev® perdite ab eodem
objetlo invefligando fuevim absterritus, ut potins Cabfit jaftantio diffo )
eo vehementiovi flagvaverim defiderio mateviam tam Jeabvofam Jevio tra-
&andi, veritatemque aflequendi. Hoc intuitu varia compofui -[feripta, quee
a nownullis predicatione fucve celebrata,- ab aliis obfcaritatis taxata, ab
aliis tandem pro falfis habita, atque vituperata. Quamobsem confultunt
duxi, juvis facere publici hocce Opufculum novum €5 poftremum, in quio
clavitati, quam maximeé flevi potuit, fludui, omuesque pvopofitiones ay-
gumentis demionftrantibus adeo mumuvi, ut nulie objettiones contra eas for-
snart queant, quin illico covvuant. FPramiflis Definitionibus € Axiomate
u%0, pofui pro bafi demonflrationwm mearuwm Problema tmum Jimplicif-
Jimum quidem, [ed veriffimum, € wulli Paralogifmo obnoxium : id quod
vite pevpenfa conditione ejus (§. 12.13.), Jure wegari houd potefl. Pros
blemati 1mo legitimo vatiocinande modo Jupeyfivaxi 2dur: non minus
Jolidum, € huic 3tium’ eadem proprietate proeditum.  Ope horum trinm
FProblemetum condidi offo Theovemata, de quovim vevitate eo minus du-
bitare licet, quo firmiora funt Jfundamenta, quibus innituntur: id quod
inpyimis ex Theorematibus 3tio €5 4to fiet manifeftum, per quoe semper
& sine ulla exceptione peripberia diametri 8 prodit = 25, € lunula
Circuli , cujus diameter 2, = 1. Arbitrabar quidem, Rationes Scholii §. 25t;
efle [uffelluras ad determinandsm hanc pevipheriam s nililominus tamen
rogatus d quodam Auo wmo , ut tradevem Methodum eas continuandi
& refolutionem summz excessus & defectus i plures quam duas pavies
evitandi ;5 cam aute honc Prefotionem d;:mo;gﬂx"atiué expofui. - Et qio-
nigm vefolutio difice Sumnice in pavtes, ex quibus Jfuit ovta, ﬁz’pe COUw
Junila efi cum diffcultatibus permaguis, prafeviim [i numerator el cons
flotus ex utrogue devominatore multiplo perighevicvum falfarum 5 firuxi,
ad enucleandas eas, Problema 4tum, per quod exceffus &€ defellus ili-
co [clentificé vepeviuntur. Fx Prohlemute sto € 6to tnnotefcet modus
componendi quadvatum par cuivis Civculo dato, €9 deferibendi Civoulum
cqualens cuilibet quadvato dato. Denigue ‘ex Pyoblemate 7m0 pev(pici-
ent etiam i, qui magis expevimentis, quam vationibus convincuntur, dig-
metyum  ad pervipheviam efle wnice ut §: 3. ajam_ante biennium com-
plevi annum  Climottericum magaum ;s pretevea Mathefin , quaus in jiu-
entute mea proprio Marte ex Opevibus immortalis Wolfi didici
* Jueceffu hic docuis id guod- ideo tanttan commemoro , ut inde Ju
t poflit y e uihil ex levitate €3 fiue fufficiente examine visi ]
iffe. Sed idmagis potebit ex ip

mel [uftepi )
eYuditl fuujicio , cujus benevolentice me

=]
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quom luculenter efucebit, diametriom ad peripheriam effe,ut §: 25 ( 8. 17.
18. 24» 32. 34+ 30. 38.)5 quadvatum diametri ad Civeulum ub 64:50
(§-31.),confequenter ad [emiciveulum ut 64 :25; ad lunulam ut 4: ¢
(§ 28.);5 ad [egmentum autem ut 64:9 (§.33.);5 & lwnulam ad
legmentum ut 16:9 (§. 37.)5 ex quo utique tuto concludi poteft, tam
[emicivculosy ‘quim [egmenta effe numeros oequé pevfefts quadratos, ac
funt lunulee.  Gam cum tam in Methodo demonstrativa perfecte qua-

_drandi circulom, que, ut ex Differtatione adjefla patebit, non fuit vité

intellefla, qudm in ommibus aliis ﬁ.‘zr'z‘ptis a me editis edem contineantur
veritotes s palam eft, nullum eorum poz‘uif/é vefutavi, ~Inter pevipherias
falfas 3% € 3% diamelyi 1 dantwy quidem innumerce fraffiones inteymie-
diee, quavum alie funt majores , aliw minoves, quam 3% =% attamen
naulln alin, wt ex w1 . 18vi perfpicumm eft , conftituit pevipheriam veram,
wifi 35 . Longé plures frafliones veperiuntur inter peviphevias falfas
S: 24 € o5ti vedullas aql eandem diametrum = 1, h.e. inter 3% &5 33
31 6935 326935 32 &35 34 & 3% &c. nihilominus tamen [ola
fmﬁfio 25 exhibet pevipheviam vevam diametvi 1: nam $:25 (§. 24.) = 1: %},
Quod [uperift, Te Letor Benevole etiam atque etiam rogo, ne credas, me
effe hominem tam perfrifie frontis, ut aliis folim glaucoma objicere, €5
commenta pro vevitatibus indubitatis obtvudeve velim.  Stio enim, non
MU q[fe vitium, folfitotes pertinaciter tuevi, quam evidentia impudens
tey megave. Quicunque ovgumenta, quee hic in medium affem , pacato
animo attenté, & vellé perpenderit, fateri debebit , wifi proprie convis
fioni contvavenive voluerit, “me hujusmodi vepvehenfionem non mereri,
Poflvemo, per partes Juwmmee x -y intelligendi [unt femper excessus €
defectus; € 2da pars Covollavii §. 19. eft ita legenda: Ratione, cujus
Antecedens eft 100, multiplicata pev 2, 4, 6, aut alium wwmerum payem,
evadit novus Antecedens quogue divifibilis pev 8. Deinde §.18 lin. 11 loco 17¢
debot effe 1% & §. 23 lin. 2 loco poflit possint.  Vale Leflor Benevole,
huncque exigui ingenii el paytum benignis intueri dignave oculis, Dge
bam Varfavie ipfis Calendis Maji 4, 1781,

DEFI-
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BEINITIO I. Quadratura Circuli-est modus accuraté determinan-

di aream cncuh in mensura quadrata, mvemendlque guadratum:
zquale cuivis circulo dato.

2. COROLLARIUM. Quoniam circulos :equatm Tuangulo, cu=
Jus ba31s pcnphelue circuli, altitudo vero =qualis radio; palem est,
cardinem reil hic verti in determinanda ratione vera diametri ad peri-
pheuam.

DEFINITIO II.  Quantitas J.vcej/z'tvd est ea, qua constat ex
vera & ex excessu supra veram.

4. COROLLARIUM. Ablato itaque excessu ex quantlt‘ue ex~-
cessiva, relinguitur quantitas vera.

5. D}ZFINITIO III. Yunantitas defetliva est ea, qu& deficit ali-
qua patte a vera. Pars deﬁcmns vocatur defetus.

6. COROLLARIUM I. ddito Jtaque valote defectus ad quan-
titatem defectivam, _prodit quoque guantitas vera.

7. COROLLARIUJI 1. Ablata quantitate vera ex excessiva,
relinquitur excessus (§. 3.). Subducta autem quantitate defectiva ex
excessiva , 1ellnquxtm prater excessum adhuc defectus. Nam sit quan-
titas excessiva — 4, excessus ejus supra veram — x & defectus 3 ve-
ra — y; erit qunxmtas vera —_ a-— x & defectiva —a—x—y, que
ablata ex excessiva 4 relinguit differentiam » Ty, h. e. summam exces-=
sus & defectus , quam idcirco brevitatis gratia vocd etiam fummam x 71 .

8. DEFINITIO IV. Rario exceﬁwz est comparatio 2 quantita-
tum (linearum , superficierum, corporum) quarum una est assumta pau-
Io major ac revera esse potest.

. 9. DEEINITIO. V. Rario defefliva est comparatio z quantita-
tum, quarum una est assumta pa auld minor , a4C IEVera esse potest

10. AXIOMA. Si ex ahquot quantitatibus ejusdem speciei &
diametri per rationes excessivas inventis auferantur partes, guz credun-
tur esse excessus; vel ad defectivas addantur partes, que gsupponun-
tur esse defectus, & semper prodeat idem quantum ; erunt reverd par-
tes ablatz excessus, paites addite defectus, & quantum , hoc modo de-
terminatum , Justum.

I E. S(,HOLION Sint lunule circuli (cu;u: diameter 2) exceffia
ve § 312G N, & partescanferendz 1 5 & 3y erumt 8 — 31— 1 T x512

§ i §—
13 232y, Smt /)orro lunule a’efeﬁzfu& & % argue &
rtes addende 2 3 & erumr SV E T S v Sh e By 8 b
= {3 = 1. SQuoniam igitur lunula prodtt fexies =1 5 nece/fe ejf “ut e
dxigmatis pracedentis ea it jufta, & ut partes allats fi Jint revera excef-

Jusy & partes additg defeltus. Confer. §. 28.
BER O BLEEMA I

12. Determinare paries [umme Cuius numeraior eﬂ aggwgrztnm ex
4trogue jaﬂore denominatoris jm.

b

01
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Sit denominator summaz —mo & numerator — oTm, h.e., sit
ille aggregatum ex utroque factore o1 m denominatoris mo; erit sum-
‘ma lpsa ofm__ o 4 om ___ -1— I sexquo fluit ‘
i mo —  mo mo o1
Theorema: Si n.unelatm summa est aggregatum. ex utroque chto-
re denon*matons suls necesse est , ut unus factor sit denominator uni-
us partis, alter factor denommdtor alterius partis & unitas numerator ‘»
utnusoue pams
13. SCHOLION.  Non ignoro guidem, qmmllbc’f /'/r'm/zm innite
meris modis in 2 partes refolvi pofle - attamen gquoniam bic folum de tali !
agitur, cujits numerator fit conflatus ex utrogue fallore demowinatoris fiti;
nequennt eam aliz partes juxra banc conditionem efficere, nifi gua per Theo-

! rema pracedens fuerint determunare, Sic 3%4 — I His St —1f1;
i . ’ 4%3 6 xg
Tbar s %Ji' Z5 prie— X% + 55 dr iia porzo.
e+ 8x7 JOx 9
B-R@G-BT-E M A -
/ 14. Dererminare tam cxceffum , qu‘zm defe thm 2 peripheriarum
quarum -altera per mttov.em excellivam, altera per d“ch[tcdﬂz it ine
venta.
! Sit diameter 1, ratio ejus ad peripheriam excessiva (8. 8.) —a:b

& dcfectiva (§ 9 ) —d: e. Quoniam peripheriz investigantur perRe-
gu am pmpmtmnum $ inferatur. Ut diameter-2 ad penphenum e\c6351-
vam b (§. 3.), ita diameter 1 ad periph. excessivam 2; & ut diame-

a

~ter d ad periph. defectivame, (§. 5.) ita diameter 1 ad defectivam 2.
d

Reductis deinde his peripheriis ad eandem denominationem, prodeunt
@zquivalentes % & 22, quarum posterior ex priore ablata relinquit sum-
: ad ad 5
mam excessus & defectus — %P-72¢ (. 2.3, Sit jam hujus numerater
ad

db — ge — denominatoribus dt a4 penp}enmum falsarum : quoniam ‘
;eqndlm possunt inter se permutari, & unum in alterius locum potest |
!

ponis palam est, quantitatem ¢17 esse quoque summam excessus & l
: |

{

ad
defectus , cujus numerator est itaque’ conflatus ex utroque factore 41

denominatoris sui-4d.. Jam cum null@ aliz partes hanc summanm ita f
pmducere qucant ut e’uc uumuatm sit agownatum €x utroque facto-

1e denominatoris sui, nisi L & I (8 12. 13.), necesse est, ut alte- \
a d .

ra harum partium sit excessus, altera defectus. Ft quoniam periphe-
1A excessiva b constat ex vera atque ex excessu (§.3.), & L est ejus !

—

pars homogenea, dubitari nequit, qum L sit excessus & per consequens

’ defectus. jam cum quzws ratio excessiva quantltatls cocmtaa ad in-
eogm. f




cognitam, si utraque in eadem proportione crescit & decrescit, per 2 : 5,
¢ quavis defectiva per 4: e designari possit; sequitur inde

Theorema : St numerator summa excessus & defectus 2 quantita-
tum est aggregatum ex denominatoribus simplis quantitatum defective
& excessiv; necesse est, ut denominator excessus sit idem  ac quan-
titatis excessive , denominator defectus idem ac quantitatis defective
& numerator utriusqué unitas.

15. COROLLARIUM I.. Pro determinando itaque excessu&de«
fectu 2 quantitatum qusdpm specw: & diametrl , assumendz sunt sem-
per 2z rationes , quarum altera sit excessiva, altera defectiva, & qua-
rum Antecedentes sint diversi.

16. COROLLARIUM II. . Quoniam denominator tam quantitatis
excessive, quam excessiis est — 2, & Antecedens rationis excessivz
quoque — #; denominatdr tam quantitatis defective, quam defectus —
d, & Antecedens rationis defective, parnter — #; in confesso est, co-
gnito excessu & defectu 2 -guantitatum , etiam Antecedentes rationum
scm posse , per quas uterque prodire debet.

T HE ORE-MA I
‘17. Diameter eft ad Peripberiam yr § : 25.

DEMONSTRATIO. Ponendo ublque diametrum 1 pro 3tio ter-
mino plopomoms & dcswnando 1.) rationem diametri ad peripheriam
excessivam @< b per 8:26; defectivam 4: ¢ autem per 16: 49, pro-
deunt peripheriz 28 & %2 :1;@ &322, que ex se Invicem ablate relin-
quunt summam x'l‘ v = s acis (80 70 ) cujus nulnerator

ad Sxm
est itaque conflatus ex utroque factore 1618 denominatoris sul 128.
Quate partes hujus summa' nequeunt esse aliz nisi § &% (§. 12. 13.):
Et quoniam factores 16T 8, ex quibus numerator summz est conflatus,
sunt una denominatores peripheriarum defective %3 & excessiva 25; ne-
cessc est, ut I sit excessus & 5% defectus (§. 14 ), consequenter peri«
pheriavera3f —3 =3¢ (§. 4) vel L (5 6.). 2.) Assum-
tis ntlombus 24: 76 & 32: 99 onumm peupheu.z 24 & 52 » 232 & 2SS
que ex se subducta relinquunt summam & 1‘5 — %%, cujus numerator est
aggregatum ex utloque denominatore 32 T 24 penpheriatum fulsamm :un=

dp excessus est 5 & defectus .5 ,_consequenter peupheua vera 26— L
=l Aevel s °’ Tah oo ieo 20w 5l Per rationes 40 126 & 48:
149 cmergunt pulpherm 25 & ’49: $538 & 3353, quae & se invicem

75
subtracts manifestant summam x Ty — 585, cujus numerator est con-
flatus ex uuo\lue denominatore 40 & 48 peripheriarum “falsathim : hinc

| excessus est & & defcctus Fg» consequenter peuph_ena vera 125 — X
ho e Zg‘; vel el e 2t i Per rationes 56 176:.60

, G64: 199 prodeunt perlphenaa et 1—‘?25 & Frke, quibus ex se
] ablatis remanet summa xTy = 2%, CUJUS numerator constat ex deno-
} A2 mina~




minatoribus 64 & §6 peripheriatum falsarum: ergo excessus est % & dex.

fectus o5, consequenter peripheria vera 12f —.% — 175 —a25; ye[ 109+ L
— %22 = %. Cum igitur partes §, 55, &, 7 ex periphetiis excessivis
ablatz, & partes 7%, 5, %, & &, ad defectivas addite producant
octies eandem peripheriam %' ; palam est, hanc esse justam, & reverh
quamlibet partem ablatam esse. excessum & quamlibet additam defe-
ctum (§. 10.). Est igitur diameter ad peripheriam ut 1: 2°, h.e.
multiplicando wtrinque per 8, ut 8: 25.
- THEOREMA IL

18. Ad determinandam peripberiam weram , cujus diamerer eff 1,
neceffc eft, uti rationibns, quarum Antecedentes fint divifibiles per 8.

DEMONSTRATIO. 1mo.) Per rationes 7: 22 & 9 : 28 prodeunt
peripheria diametri 1 =22 & 28 — F & 35, qua ex se ablatz relin-
guurt summam x Ty = 2 (% 7.), que in partes resolvi nequit, quia
ejus numerator. non est-aggregatum ex denominatoribus peripheriarum
falsarum.  Nihilominus tamen assumta diametro 8, oriuntur per - eas-
dem rationes peripheriz 716 & 226 — 1i8s & 1168, que ex se subductz
telinquunt sommam # Ty — 2§, cujus numerator est conflatus ex de-
nominatoribus 9 T 7 peripheriarum. falssum. Ergo excessus est I &
defectus I (§. 14.), consequenter peripheria vera *}¢ — I — 15 — 5
vel 224+ 1 —122 —,¢, ad quam diameter se habet ut 8: 25. Jam

cum tam peripheriz, quam earum excessus & defectus crescant &  de-
crescant in ratione diametrorum , & diameter 1 sit octies minor dia=
metro 85 necesse est, ut etiam excessus & defectus peripheriarum
drametri 1 sit ccties minor, quam 7 & 3, nempe prior £ & posterior
2% - 2.) Per rationes 6: 19 & 10; 31 emergunt diametri 1 peripheriz
g2 = 190 & e quibus h' se mvic:gm sub.tract'is remanet summa
x Ty — <55 Qquz est in partes irresolubilis , quia ejus numerator non
constat' ex denominatoribus peripheriarum falsarum. Attamen assumta
diametro 4, prodeunt per .easdem rationes perlipherlae S e
%5, qua ex se ablatz relinquunt summam & Ty — 1¢, cujus numera-

tor ‘est aggregatum ex denominatoribus 10 1 6 peripherfarum falsarum.

7

Ergo excessus est I & defectus L, consequenter peripheria vera 75 —
P %5 vel 13 L — w5 ad quam diameter se habet ut 4: 77 —
2d7y o Brosvel nr g 2 asaade = 3uis e s Cum-oautemidias
meter 1 sit quater minor diametro 45 necesse est, ut etiam excessus
& defectus peripheriamm diametri 1 sit quater minor quam I & %,
nempe prior 5% & posterior ;L.  3.) Per rationes . 20: 63 & 4 12 oli-
untur diametri 1 peripherie £2 & 2 — 457 & 3%, quz ex se subducte
relinquunt summam x Ty — 12, qua denuo in partes resolvi nequit ,
siquidem ejus: numerator non est conflatus ex denominatoribus periphe-
narom falsarum. Attamen assumta diametro 2, emergunt per easdem
rationes peripheriz 126 & 3¢ - ¢ & 4%°, qua & se invicem subtracta
s : relin-




|
A
|

relinquunt sunmam » Ty — i cujus numerator est aggregatum ex de-
nominatoribus 4 T 20 periphernatum falsarum. Elgo excessus est L &
defectus £ consequenter peripheria vera 126 — % — 125; vel 22+ 1 —

) 35
25 ad guam. diameter-se habet ut-s = B85 o & o5 8155 vel ut
ey : 8: 25, Cum autem diameter 1 sit bis minor diamgtro 2; ne-

cesse est etiam , ut excessus & defectus ‘peripheriarum diametri 1 sit bis
minot : ncmpe excessus ;L & defectus . Jam cum denominatores par-
tiom L & L ’ & I sint facta ex Antecedentibus rationum
720 80w 28 31;20.6*&4 12 in diametros 8, 4
& 2; & eadem facta sint quoque Antecedentes rationum his partibus
determinandis inservientium (§. 16.); necesse est , etiam consequentes
dictarum rationum in easdem diametros ducere, ut emergant rationes @qua-
les §$6::176 & 725 224 240 76 & A0 1o 4o~ 126 88 pa. Jam
cum Antecedentes harum rationum sint —7x8 & 9x8; 3x8 & §x83;
§x8 & 1x8; & Antecedentes omnium aliarum rationum, investigan-
dis peripheriis diametri 1 inservientium, sint resolubiles in 2 factores,
quortm unus semper est 8 ;5 manifestum est, ad determinandam perigh
veram , cujus diameter est 1, utendum esse rationibus, quarum Ante-
cedentes sint divisibiles per 8.

19. COROLLARIUM. Rationes wrtrr, quarum  Antecedentes
non sunt divisibiles per 8, ducend= suant in hunc numerum. Ratio,
cujus Antecedens est 100, multlplxcam pet 2, 4, 6, aut alium nume-
rum parem, evadit quoque divisibilis per 8.

PR OB E M A IIL

20. Determinare exceffum & defeftum 2 quantitatum €. gi. peri-
pheriarum ejusdem diametri, quando numerator [imme xTy eft aggre-
gatum ; wel ex denominatore multiplo unizs & [implo alterius peripberie
falsg; wel ex utrogue r’enomzurzfo;e multiplo.

Sit numerus , qui indicat, denominatorem Pex*pheux falsz | plu-
ries quam semel in numeratore summea contineri, — m; & quomam
summa . Ty est — 90--3¢ (8, 14.): sit hujus numerator db— ae — md '{”a,

ad

q
i

??
1}
|

@
-
o
)
(¢]

vel dt¥ma; vel mdtma, h. e. sit ille aggregatum ex multiplo deno-
minatore petlpheux dexcctlva, & simplo excessive; vel ex SImPlo de-
fective & multiplo excessive ; vel ex utroque multiplo denominatore
perlphenarum falsarum. Quoniam aqualia a’qualtbus substitul possunt :
erunt in 1mo casu summa excessus & defectus md¥2 & paites ejus I 4 2

ad ad ad
— m 4 1:1n secundo d1ma & partes @ ma__ T4 "‘; ih:=3 fo. B ’I”"fﬂ“ & pai=
el d ad ad ad— a
tes md«i« ma . '"-1~ L jam cum etiam aliz quant1tates per latlones €X~
ad d—— a

cessivas & defectlvas mventa,, in quibus ha condltlones locum habent,
per easdem literas possmt denotari s sequitur inde '
Az Regu-




Regula: 1.) Si numerator summe x Ty est aggregatum ex multi-
plo denominatore quantitatis defective & simplo excessiva, subscriba-
tur numero , qui indicat, quoties denominator defective contineatur
in numeratore summz , denominator excessive , & unitati denominator
defective. 2.) Si numerator summe est aggregatum ex denominatore
simplo qmrmmtls defective & nmltlplo E'\’(“SSlV&, subscribatur nume-
10, qui indicat , quoties denom: inator excessive contineatur in nume-
ratore summa; denominator defective & unitati denominator excessivz.
3.) Si numerator summg €St aggregatum ex utroque denominatore mul-
tiplo quantitatum falsarum , suubcnbamr numero , indicanti multipluom
uniss denominatoris,, denominator alter. Hoc pacto prodeunt sempe
2 pattes , quarum una, habens cum quantitate excessiva eundem de-
nominatorem , est excessus & altera defectus.

. SCHOLION.  Ufas bujus triplicis Regule parebit ex (équena

tibus : 1. ) Per rﬁrrche: 100¢ 125 —o00: 650 & L 3= 8¢ 24 (§.10.)
prodennt peripherig 338 & 3 T 3288 & "3%% y quz ex (¢ ablare relinguunt
[ummam ‘{'i‘y T 5% cujus nitmerator eft conflatus ex denominatore fim-

plo 200 ‘peripheria ext. & adbuc ex 200, in QD MR denominator 8
peripheria defedtivg continetur 25 wicthus. Scribendo traque [ub 25 dos
noniingtorem’ 200 nerip/wrz'aa exc. & fub 1 denominatorem 8 perifherig
defelliva, prodit exce,]u: 25 & defedtus (8. 20, no1.)c 2. FPer raiio:
#es 3: 26 ¢ 100: 301 = 200 602 amezg'mr diamerri 1 perm/er/oa“
ggg: 5200 ¢ 2818, gug ex o [ublulle relinguunt fiimmam x Ty fio
cujus numerator eft aggregatum ex denominitore [implo 200 peripheria des
fc'é’zvaa ¢r adbuc. ex numero 184y in quo demominator 8 periph. excellive
contmetur 23 wicibus. Ponendo ergo [ub 23 dc’nommamrem periph. de-
fettive & fub 1 denominatoremn exceffive, prodit d@ﬁ*ﬁ':: 2L O excef-
Sus: % (n 2.). 3.) Per vationem Archimedis 71: 223 —568: 1784 &
defettivam 712t §6: 168 (§. e Yoriuntur periph. i & ’s‘,s = i’]igt

sse2e, qua 4 [b fubtralle manifeflant fummam x Ty = 3Ry, oujus au-
merator c(m/iaf ex 3976, h.e. ex [eptuplo denominatore 568 periplieria
Archimedex & ex 504, b. e. ex moncuplo denominatore 56 periph: defe.
Give.  Scribendo igitur b 7 denominatoreiy 56 peripheria defellive & fith
o denominatarem 568 periph, idrehimedeay prodit exceflus 3y & defellus
J5 (0. 3.). Sed me bujusmodi refolutio in partes faceflat negotinm, fit

: PER @B L M AT

22. Reperire , quoties denoininator tam major, quans minor 2 quans
timtum fh/j{zmmi coniin“mur in_wumeratore [ummae x1y, ut inde ex-

s & defetlus facile determinar: queat.

RESOLUTIO. 1mo: ex numeratore summz auferatur denomina-
tor major quantitatum falsarum, ut habeatur 1ma differentia; ex hac
1ma differentia subducatur idem denomlndtor, ut Prodpat differentia

eda; ex hac auferatur quoque denominator major , ut obtineatur 3tia
d iffe-




e . W

diff"crentia; & h=zc subtractio tamdiu continuetur, doncc denominatof
major amplius subtrahi nequeat. 2do: Fiat perlculum, quota diffe-
rentia per denomindtorem minorem exacte dividi possIt & scrbatut
sub Quoto ex hac divisione orto denominator major , & sub numero

qui indicat, quota differentia sit per denominatorem minorem le!Sl—
bikis, clenommamr minor. Hoc pacto prodeunt semper 2 partes, qua-
rum ilia, qua cum quantitate excessiva gaudet eodem denonunatore,
est excessusy; & altera defectus. &
E. gr. Ex 3tio exemplo §. przcedentis liquet summam x Ty esse

4:‘221 ».‘"—-f&dg, penphenam excessivam L%+ & defectivam %58, Ablato
T;z‘ itz:que d_enmnmatme malore 568 €x numemtme_spmma': metho-
32;44' do pradicta, prodeunt, ut hic videre est, 7 differentiz, qua-
2776| 1um -sola 7ma so4 per denominatorem minotem 6 echtc di-
22081 vidi potest. Scribatur: itaque sub Quoto 9 ex hac divisione
!;Zé; orto denominator major §68, & sub 7, quia solim 7ma dif-
} So4| ferentia est ita divisibilis, denominator minor 56, ita prodit

€xcessus =2 & defectus 7%s

D}:MOI\.)TRA’W I10. Quunmm differentia 1ma 3912 est — 4480

— §68; 2da 3344 = 448c — §68x2 — 11363 3tia 2776 — 44%0

—§68x3 " 1704; 4ta 2208 = 4480 —-568 x 4 — 22725 sta 1640 —
4480 — 568 x § — 2840 ; 6ta 1072 7 _4480-— 568 x 6 — 3408; 7ma
5c4 T 4480 — §68 x 7 29765 evidens est, differentiam 1mam cum
simplo 5 2dam cum duplo; 3tiam cum tuplo, 4tam cum quadruplo;
stam cum quintuplo; 6tam cum sextuplo & smam differentiam cum
septuplo  denominatore majore 568 efficere semper numeratorem sum-
mz.  Quoniam igitur sola 7ma differentia 504 continet denominato-
rem minorem §6 novies & cum septuplo denominatore 'majore. 568 —
307( pracisc -constituit numeratorem samme : liquet, hunc numerato-
rem ‘esse conflatum ex noncuplo denominatore minore 56 & septuplo
majore 568, h. e. ex noncuplo denominatore perlphenaa detect:vaa &

ex septuplo excessiva : unde excessus debet esse .24 & defectus 7 (8-

20. 0. 3.). “Jam cum numerator cujuskibet summ= x 1ty possit hac me-
thodo resolvi in duos numeros, quorum alter denominatorem mino-
rem, alter majorem semel vel pluries contineat; perspicuum est, scri-
bendo sub- Quoto ex divisione differentiz per denominatorem minorem
orto denominatorem maJme, & sub numero , qm indicat, num hzc
differentia ; ita divisibilis, sit 1ma, 2da &c. denominatorem minorem,
prodire semper excessum & defectum. :

23. SCHOLION. &7 pluves differentia, quam una, per denonri-
natorem minorem quantitatum falfarum exalle dividi poffit ;5 id indicio
eff s [umrmam x 7Ty in warias partes poffe refolvi, can/cr]m’m‘ﬁr vel ra-
tionem exceffivam ;3 vel defeltivam ; wel utramque fimul a vera nimis re-
cedere : gdeogue affumende [unt rationes alie paulo magis ad veram ace
cedentes. THEO-




TH- R O:R E-M A -IIL

24, Omnes numeri & 4 nsque ad 100, 200 e poffunt effe dnte-
cedenres ravionum pro determinanda peripberia vera diametri 8 affimen -
darum . qua nequit efle alia nifi T 25.

DEMONSTRATIO. Posita ubique diametro 8 pro 3tio termino
proportionis & assumtis rationibus 1mo:) ut 4: 13 & ut 5: 1y, pro-
deunt peripheriz 2% & 2° T 3% & 4%, quz ex se ablate relinquunt
summam x Ty = £3. Auferendo itague 1mo . ex Jus numetatore, &
deinde ex quavis differentia inventa denominatorem majoremn periphe-~
riarum falsatum — g, patebit, solam gtam differentiam 20 per deno-
mitatorem minorem 4 exacte dividi posse. Ponendo itaque sub Guo-
to — 5 ex hac divisione orto denominatorem majorem § & sub nume-
o 4 indicantc , differéntiam 4fam ita esse divisibilem, denominato-
tam minorem 4, prodeunt paites § &%, quarum posterior utpdte ejus-
dem denominationis cum peripheria excessiva 194 est excessus & priot
defectus (§. 22.): unde peripheria vera est 124 —% —12° — 25 vel

120 ¥ s — 125 55, 2.) Per rationes 6: 19 & 7: 21 oriuntur periphe-
i 252 8 168 —togk g TEo8 Squr ex se subductz relinguunt summam
x Ty 3¢ cujus partes suut 2 & %, quia sola 2da differentia 42 di-
visa pet denominatorem minorem 6 exhibet Quotum 7. Ergo petiphe-
Tia vera est 1§22 = 1307 oy, vel“g""[';: 5 w3 kbbaias
tiones 8: 26 & 9: 28 emergunt peripheriz 2§° & 224 " 1£12 & 1722,
quibus & se invicem subtractis' remanet summa &7y — 73 cujus paites

sunt & & I, quia sola octava differentia 8 divisibilis est per denomina-
torem minorem 8. Ergo peripheria vera est 2g° — § — ?§° — 255 vel
226 1 — 228 — 4. 4.) Perrationes 100: 314 & 11: 34 prodeunt
peripheriz 254 & 272 — %2 & P, que ex se ablate relingount
summam Ty — &322 cujus partes sant 3 & 55 nia sola differen-
5 - A 2 ] R OO X

tia gtia 132 est divisibilis per denominatorem minorem 11.  Frgo - pe-
viphs vera est 30228 T 250 T oy vel 2T X =4 — 25, 5)

3
Per rationem Metii 113 : 355 & defectivam™19 : 59 oriuntur peripheriz
:

(ST

284 o A72— $§3960 R 63326 » ey . 3e i » reli 3§ 1
340 & AT2 T YRR & P4, que ex se sub.uuctw 1cl}11q11'1151t summam
21y — S2%, cujus pattes suat 3 8 54, quia sola jtia differentia 28y

divisa per denominatorem minorem 19 prodit quotum 15. Krgo peri-

i o7 Nt 84 e S S P . iy 72 R, i -
pheria vera est 35 — &% T 35 245 vel 4% Tl
6.) Per rationem D. Durvie Parochi in Normannia = §67: 1792 & de-

set v . ¢ - Bl 3
fectivam 10: 31 emergunt p'enphen& 1533 i 2tiado iiacce

uibus & se invicem subtractis remanet summa & Ty — 2244 . cujus par-
g 5670 9

tes sunt 2 & 161, quia sola differentia 2¢a 1610 divisa per denomina- -

5879 s 2 :
torem minotem 10 manifstat Quotum 161. Ergo peripheria vera est
6 — 74— - 3 8hs =R o1 FT P
3843 e ey yek i s e 25. Cum igitur pat-

tes, hic 6 & in Scholio sequente 18, ex peripheris excessivis ablatz,
& partes, hic 6 & in Scholio sequente 18, ad peripherias defectivas
addita




additz producant quadragies octies eandem peripheriam 25 ; palam est;
hanc esse veram, pattes ablatas excessus & additas deféctus (8§ 104,
Jam cum per innumeras rationes, quarum aliz sunt paulo majores, aliz
paulo minores, quam 1: 3%, [emper & fine ulla exceprione peripheria
diametri 8 prodeat — 25 ; manifestum est, omnes numeros i 4 usque
ad 100, 200 &c. esse posse Antecedentes rationum pro determinanda
peripheria vera assumendarum, que nequit esse alia nisi — 25.
SCHOLION.

*25. Ut weritas Theorematis pracedentis magis in apricum proferds
tur; confiltum judico ex infinitis paribus rationnm, per que peripheria
diametri 8 prodit femper — 25, adducere adbuc 18 paria [equentia: ¢ :
20 88535 TL L3S & 125 39 13541 & 147t 435 1§: 47 & 16
495 17: 548 18: 565 19:60 & 20:62; 21: 66 & 22: 68 250
& 24t 745 25: 70 & 26: Boj 27: 85 & 28:87; 29: 91 & 2 Ohiige
31:97 & 32:005 33: 104 & 34: 106; 35: 110 & FO a2 v r i 1h
& 3811834305122 & 40 1245 AT 120 & 42t 1315 47 13§ &
A4 s 137. =

26. COROLLARIUM 1. Est stague diameter ad peripheriam ,
ut 8: 25, conscquenter quadratum diametri ad circulum ut 64: 50 —
32: 25, & cubus diametri ad spharam, ut s12: 605 | ¢, multipli-
cando utrinque per 6, & dividendo deinde per 64, ut 48: 25.

27. COROLLARIUM II. Quoniam posito numero 8, qul est
Antecedens rationis verz 8: 25, pro 3tio termino proportionis, prodit

“semper peripheria — 25 palam est, si posito Antecedente tationis e,

gr. quadrati diametri ad lunulam — 4: 15 vel ad circulum — 2oy,
vel ad segmentum — 64: 9; vel cubi diametri ad spheram = 48: 2

' pro 3tio termino proportionis, emergat, factis faciendis, semper idem

consequens , rationem ipsam esse veram.
THEOREMA 1IV.
28. Ratio Quadrati diamerri ad lunulam — 4: 1 et werz.
DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente rationis — 4%
1 pro 3tio termino proportionis, & assumtis rationibus imo:) utss 2
& 6: v (§. 15.), prodeunt lunulz Lhrs il e quz ex se ablatz

309
telinquunt summam «ty — 2§ (8. 7.), cujus partes sunt &2, quia
sola ztia differentia 10 per denominatorem minorem 5 divisa exhibet

Quotum 2 (§. 22.). Ergo lunula vera est 8 —3— 35— 1 Yeltg= =

1. 2.) Per rationes 7: 3 & 8: 1 emergunt lunule R ek
quz ex se subducte relinquunt summam » 1y = £%, cujus partes sunt

» quia sola sta differentia 28 divisa per denominatorem minorem

4.
8
hibet Quotum 4: unde tunula vera est s 1 vel A

G 3o Per rationes. 9:3 & 10: 2 oriuntur lunule 2 & & —

l ]Q 4w oloy
By

o0

as
90
ujus partes sunt 3 & &, quia sola Bgtla diffcrentia 18 divisa per de

nomi=

o
N

5> & %, quibus a se invicem subtractis remanet summa xty—

o
<l

)

o




nominatorem minorem 9 prodit Quotum 2. Ergo lunula vera est 1 —

C s g wel R A e gy e i<'7rrr partes hic 3 & in .,chu-
lio sequenti 9 ex llmnlls excessivis ablata, & partes, hicg & in Scho-

lio sequente 9, ad defectivas addita pl(,d‘JC nt vicies quater eandem

lunulam — 1; perspicuum est, hanc esse Justam (§. 10.), u;nsequen-

fer rationemn guadratl dianietri ad eam ut 4: 1 esse veram (§. 27.)
€EHOLION.

29. Ur weritas Theorematis pracedentis Iuculenrius pareat ; adjicio
ex infinitis raticnuw paribus , per gne lunula civenliy cujus quadratum
didwetri — 4y prodit [emper — 1, adbuc 9 fequentia : 11: 4 & 12: 33
I3 e e EaGe oy e dm i 1o o A
21360 22 5523 870 24 S5 25 8 e 26 G527 0 3 GoxB

30. COROLLARIUM. Quoniam ex Theoremate Hitpocratis li-
quet, Quadratum diam. esse ad lusulam ut 4: 1, & eadem ratio per
innumeras rationes,, quarnm alix sunt paulo n:ajorcs, aliz ‘t*m;!m mi-
nores , quam 4: 1, [emper & [ine ulia exceptione prodit 3 n‘nmwn tm
est, ¢ solis 2 limitibus quantitatem incognitam , quz cum cogni ita in
eadem rtafione ciescit, observatis obsuvandxs, semper posse deter-
minari. :

THEOREMA: Vi

31. Ratio Quadrati diametr: ad circulum wut 32: 25 (§. 26.)
eft wvera.

DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente hujus rationis
pro 3tio terinino proportienis (§. 27.), & assumtis rationibus 1mo:) ut
14: 11 & 13 10 - prodeunt -eirculi 412 & *_f"—“g" B AMRo - qun

ex se ablati relinquunt summam » Ty = 2%, cujus partes sunt %

& 75, quia sola sta differentia 26 divisa per denominatorem mi-
norem 13 exhibet quotum 2z ( § 22. ). Ergo circulus verus est
— AP T2y ovel TS T0% 225, 24, 2.) Per rationes
23: 18 & 17 :.13 oruntur eitcult WS & BT 02 R qua

eéx se subducti manifestant summam a Ty — ;5‘}, CUJIIS partes sunt

=5 & £, quia sola gna differentia 17 divisa per denominatorem mis
e

norem 17 prodit quetum = 1.  Brgo circulus verus est T,

S g e 4—“-25 3.) Per rationes 1000: 785 & 9: 7

37 — A7 —

emergunt cnculx Gt fed s “‘““ daz st quibus a se subtractis
remanet summa a Ty g

5 o s?,o

o
= 5 CUJUS paxtes sunt 222 & I, quia sola 1ma
differentia 1080 divisa per denominatorem 9 dat quotum 120.  Ergo
circulus verus est 2,1—’025—— A A sy vel 2z o eaie s oy
]qm cum per innumeras rationes, quaram aliz sunt paulo ma]ores, aliz
paulo minores quam 32 : 25, prodeat semper idem circulus — 25 ; pa-
lam est, Quadratum diametri-esse ad circulum ut32: 25 (§. 10. 26.).
32. COROLLARIUM., Quoniam igitur Quacratum diametri est
ad circulum ut 3a: 25 — 64: 5o ; evidens est, radicem hujus Quadtas
ti, h. e.

08
(S15)

|
i




h. e. diametrum esse 8, & ¢jus 4tam partem 2 , per quam circuli
area divisa manifestat peripheriam — 25. Ergo independenter ab ante
demonstratis diameter est ad peripheriam ut 8: 2.

—<F B O -RENM-A- ¥
33. Ravio Quadrati diamerri ad - fegmentum — 64: o (8. 27.)
et vera. -
DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente 64_ hujus ratio-
nis pIo gtm termino propmtloms & assumtis rationibus rmo : ut 20

3 & 43 : 6, prodeunt segmenta 2F & 3% T f285 & ff2, que ex se
ablata 1elmquunt summam & Ty : ;ZJ ( 7-)s Cujus partes sunt 12 &

25, quia sola 12ma differentia 6o, lelSd per denominatorem minorem
20, exhibet quotum 3 (§ 22.). Ergo segmentum verum est 122 — 12
= wos g rivelsiier 3 i a g, 'z\ Per rationes 49: 7 & §57: 8
o_mmtul segmenta %57 =i & 2‘7";.; , quz e.‘: se subducta re-
linquunt summam & 'i‘y_ S5, cujus partes sunt ;5 & quia sola

9” S
B

\A\N

’i

5 72
7ma differentia 49 divisa per denomtnatorem mlnmem 49 manifestat
quotum 1. Ergo segmentum verum est Sal e T st 9 s vel ”2 el

e 0 3 J—Per rationes 7ﬂ: 10 & 86: 12 emergunt seomenta e &
ou =0 o Roesy qmbus a'se subtractis 1emanet summa r*‘y"_‘égﬁg,
cujus partes sunt 13 & %, quia sola ima differentia 420 divisa per de-
nominatorem minorem 7o dat quotum 6. Ergo segmentum verum est
4 — I3 "R 93 vel 7281 § —7’¢ — 9.~ Jam cum per innume-
ras rationes , quarum ahaa sunt paulo majores, aliz paulo minores
quam 64: o, factis faciendis, prodeat semper.idem segmentum — o ;
palam est, id esse verum (§. 10.), consequenter rationem quadlati-
diametri ad ilfud — 64: o esse veram (§. 27.).

34. COROLLARIUM. Quoniam igitur, posite quadrato diame-
tti 64, lunula est 16 (8. 28.) & segmentumog (§. 33.); perspicuum
est, semicirculum , quippe qui est conflatus ex utroque, esse 16 T9

25, & circulum integrum so.  Est igitur Quadratum diametri ad
aream circuli independenter ab ante demonstratis ut 64: 5o, conse-
quenter diameter ad peripheriam ut=8=ria s (8- 2 7.0 '

A H-E-OSR SR SNE-A - o VL
3§. Ratio cubi diametri ad [pharam ut 48 :-25 (§. 26.) eft wera,
DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente 48 hujus ra-
tionis pro 3tio termino proportionis, & assumtis rationibus 1mo: ut 17:
9 & 25:° 13, prodennt sphefe §32 &rezt.- Jfofno g 1ogei qu'c ci=ge
ablate relinquunt summam x'i‘v__ 32z, CUJUS pattes sunt 2 & %,
quia sola 7ma differentia 17 divisa per denominatorem mmorem 17
exhibet quotum 1, Bigo sphzrfl Verd “est 83—t = 4,27‘ — 255 vel
G2a 1 —'835 — o5, 2. Perrationes: 9o : 47:& 75 : 39 oriuntur sphie=
‘g ° & Yeiafo aum ex se subducte relinquunt sum-
1jus pdltcs sunt ¥s & A, quia sola 3tia diffcren-

B2 tia

oo




tia 450 divisa per denominatorem minerem 75 manifestat quotum 6

(8 22.). Eigosphemveraest 23s0 =20 — 2250 5o vl 15;2 e
TELS 55 - %) Per 1alIGHES 200 157 & 27: 14, prodeunt s;l x1®

T8 & 612 :",3““2 4 22"“"’, quibus & se ablatis remanet summa &7y
=% IH 5y CUjUS P‘“KS sunit 'qoes & % Ci‘ia sola 31‘52 differentia 972 di-

=53 2759
visa per denominatorem minorem 27 dat mmtum 36. Ergo sphara ve-
1aest Y — S TR ey vel 2T TG0 =g (8 104

Jam cum per innumeras rationes, qualum aliz sunt pavlo majeres, aliz
pavlo minores, cuam 48 : 25, observatis observandis, pmen.t sem-
per eadem sphara — 25; evidens est, hanc esse veram. Ergo cubus
diametri est ad spharam, ut 48: 25 (8. 10, 27.).
-36. CORCLLARIUM, Ratio 48 : 25 multiplicata per 64 & di-
_visa deinde per 6, exhibet zqualem 512 : 7629, Frgo cubus ciametri
est ad sl;ha'ram, ut §12 :7¢°°,  Jam cum radix hujus cubi, h.e. dia-
meter sit 85 palam est, dividendo per hujus 6tam pmt(n‘ == ]I‘Fhl!‘n
L pmc’xre supexf(‘lem ?£5°, qua porro divisa per diam ctium inte-
gram , energit peripheria — 25. *Ergo independenter ab ante demon-
stratis dlametel est ad periph. ut 8 :
T-HE O:-R-E-M-A - VIIL
37. Lunula ADBEA eff ad (egmentum AEBCA (§. 42. fig. )
ut 16 : ¢.
DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente 16 pro 3tio ter-
mino proportionis, prodeunt 1mo:) per rationes 7: 4 & 6: 3 segmen-
fa. ot S il a8 & Ti6 0 ;uze ex se ablata relinquunt summam a 1y

;‘;2, CUJUS }mtes sunt 2 & £, ‘quia scla 6ta dlf’excntla 6 per denon 1=

natorem minorem 6 divi sa exhibet Quofum = 1. (& 22.). 2.) Petra-
tiones 10: 6'& 11: 6 oruntur segmenta gg & J6 I S0 R, qua:
€x se subducta relinguunt summam .v“ly — 25, cujus pattes sunt 4 e &
+5 » quia sola 6ta differentia 30 divisa per dencminatorem mmomm 10
exhibet quotum 3. 3.) Per rationes 17: 10 & 18: 10 emergunt se-
gmenta 162 & L& T 3880 & 2120, qnil‘us 4 se subtractis remanet sum-
ma xty— zg;, cujus partes sunt & %, quia sola differentia 7ma 34
divisa per denominatorem minorem 17 prodit cmotum 2. 4.)Per rationes
19: 11 & 20: 11 prodeunt segmenta L5 & ’ 6T PR & B 3 qu €x
se ablata relinquunt summam « 7% y — 176, CUJUS Pdlten sunt: =8t
quia sola gta differentia 76 divisa per denominatorem minorem 19 ma-
 pifestat quotum 4 (8. 22) ) Per rationes 21: 12 & 22: 12 oriun-
tur segmcnta &P &, qua’ ex se subducta relinquunt
summam x Ty 122, CUJUS paxtes sunt % & 5, quia sola stia diffe-
rentia 126 leJSa per denominatorem minorem 21, exhibet quotum 6,
6.)+ Per rationes 23: 13 & 24: 13 emergunt segmenta 35 & 25 —
P b AR, qmlus 4 se subtractis remanet summa x Ty — 228, cu-
jus Partes sunt 75 & 5%, quia sola 1ma differentia 184 divisa per de-
nomi-
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nominatorem minorem 23 dat quotum 8. 7.) Per rationes z5: 15 &
26': 14 prodeunt segmenta ‘3%° & 228 — 6240 & 5690, quaz ex se abla-
ta relinquunt summam & Ty == §22, cujus partes sunt 1% & 29, quia
sola’15ta differentia 250 divisa per denominatorem minorem 25 exhi-
bet quotum 10.  8.) Per rationes 27: 16 & 28: 1§ oruntur segmen-
ta 57 & 59 T 7% &4, qua ex se subducta relinquunt summam
x Ty = £55, cujus partes sunt 12 & %%, quia solas 13tia differentia 324
divisa per denominatorem minorem 27 prodit quotum 12. Jam cum
ablatis ex segmentis excessivis partibus ejusdem cum illis denominatio-
nis, & additis ad defectiva partibus, qua cum his communibus gau-
dent denominatoribus , prodeat semper segmentum — 9, & idem etiam
per innumeras rationes, quarum -aliz sunt paulo majores, aliz paulo
minotes ,- quam 16: 9, semper determinarl possit; evidens est, se-
gmentum —— ¢ esse vetum (§. 1c.). Ergo lunula est ad segmentum ut
16 0l N

38. COROLLARIUM. Posita lunula— 16, quadratum diame-
tri est 64, quod est itaque ad segmentum ut 64: 9. Ergo diameter est
ad periph. ut 8: 25 (& 34.).

BEROBLEMA V.

39. Confruere quadratum squale circulo dato.

RESOLUTIQ. 1. Diameter circuli dati dividatur in 8 partes
zquales. 2.) Jungantur 2 linez 5 talium partium ad angulum rectum
& ducatur hypothenusa. Dico Quadratum hujus hypothenusz esse
zquale circulo dato.

DEMONSTRATIO. Quoniam uterque Cathetus continet per
constructionem ‘s partes diametri; manifestum est, quadrata utriusque
€sse — 25 T 25 — 5o, consequenter etiam quadratum hypothenusa —
505 sed circulus, cujus diameter est 8 partium, est quoque — 5O
(S-26.32.). Ergo quadratum dictz hypothenusa estzquale circulo dato.

PROBLEMA VI
40. Deftribere circulum aquolem quadraro dato. :

RESOLUTIO. 1.) In guadrato dato ducantur 2 diagonales
sese intersecantes ,- ita orientur 4 Triangula rectangula, quorum Ca-
theti erunt inter se mquales, & hypothenuse quoque zquales. 2.) Ca-
thetus quicunque dividatur in § partes zquales, & radio 4 talium par-
tium describatur circulus. Dico hune esse zqualem quadrato dato.

DEMONSTRATIO. Quadratum datum est quadratum hypo-
thenusz — go, quia quadrata 2 Cathetorum s pattium sunt — §5o; sed
circulus radio 4 partium Catheti descriptus est quoque —— §o: ergo ta-
lis circulus est @qualis quadrato dato. -

41. COROLLARIUM. - Quoniam Triangula, Polygona & Pa-
rallelogramma commutari possunt in quadrata, palam est, etiam circu-
los describi posse , qui dictis figuris sint zquales.
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42. SCHOLION 1. Pofita diametro — a, erit lunnla = Faa; pos

Jito vorro [egmento — x, erit area circuli, quippe que componitur ex 2 lu-
nulis & ex 2 fegmentis, —2aat 2x, qua divifa per La, b.e. per 4tam
: partem diametri, prodit peripheria § at 2x: La. Fam

cum pofita diametro — 1, peripheria Ludolphina fit

35 b. e. ejus tripla cum fraltione, cujus numerator

D | conftat ex 35 motis; palam eft, ablatis ex bac
i peripb iasrlndy b, e 2 .f:'ame/z'i.r, m;’linqui 2R
—1,1415926535807932384626 &c. &e.: id guod

‘ weritats repugnats nam lunula termindtur 2 curvis,

B nempe [emiperipberia ADB cirenli minoris & 4ta

parte jzer'i,;'rberi& AEB circuls majoris ; r;iA/Jilomi:‘m: tamen 2 lunule cu=~
Juslibet cirenli divifz per 4tam partem d.l»lmt'z‘.i‘lb produnt [emper tantum
ratiionem aqualem 2 diametris,  £1go impoffibile eft, ut 2 [egmenta
Cquornm 7,,0‘111‘/”[ tg,rmt‘ﬁﬁt'lt}“ ﬁ)lx'zm .1111.1 cnrua, ﬂé’hfzj{?c‘ ,r:-u.n/ul.:-.’z 4t j;ar:-
te periph. AR B circali majoris, O f/l:’l!ﬂ?[ro ACB circitlt mzrzm;z;), di-
il per 4tam partein diametri , exbtf.eant dtﬂ'mt’ll.‘ilm cnm frattione tam
monftrafa , cujus valor nullarenus exatte [./emr;.mnﬁrz'poteﬂ. Seomenta Ci
juscunque civenli divifa per 4iam partem diameirt  mant . :
naw diametrum cum. ejns parte 8va. (8. 33.37,)- _Fam veré Archi-
medes affimiis fguris polygonii, inj‘Z'ri;;z:z & czrc;um/c"rip.m, utraque.96
laterum , conatus eft oftendere , perzp/;erz;znz continere dz,imetrzwz minils
quim 314, & amplins quam 3122, Eft ergo juxta eum ratio diame-

< tri ad peripheriam fere ut 1: 319, de qua Flluftris Wolfius in Com.

pendio Elementorum Matheseos ( §. 129. Geom.) ait: onniam Vero
hzc ratio in excessu peccat, alu\ nvestigarunt accuratiorem, ity
quoniam peripheria s que eft fitz_lm@tr{ tripla cum pﬂ.ulo plm-z?u: quam 1%
ejusdem , eft jufta major; alit m-vq[ilgm-unt peripheriam .nzzgz.f.az{ veram
accedentem. Falluntur igitur o - qui afferunt fe de weritate limitum ab
Archimede pro determinanda peri‘nberia. CO?ZJ/ZIYIIIQS‘II7H effe aque ‘.””"”"7”’
ac de quavis alia P,A(,Pgm‘gne”Genmlelrwq, [fiquidem ]‘{fﬂ![n’md{lt‘/l:r tam
inclytus, qus pmclﬂri; ingeuit dc;tz!rz{.f iuter .mrgra: adey eminuit, ut
andem ob immortalia in vem literariant meritd in niymerum Baronumng
S. R. F. fuerit cooptains, de /'1@ weritats [ippofita unon potuit 176’1‘fvddc'r1..
Latus Dodecagons per 2 extmﬂ,x.o:—'es radicum furdarum, latus Polyégom
24 laternm per 4, latus Polygoui 48"112r'emm per 6,_(3~ latus Pol_ygan't 96
daterum per 8 extratliones radicum /zm//.zru;fz inveftigatur: .mzf!e'mtrum
non eff 5 quod unllym bornm lateruiss » can/equc’yte‘r nec peripberia exas
&b determinari possit.  Ipfimet Defeifores ratignis tam Ludolphine ,
quam Archimedez, qui prejudiciis won laborant, ingenue fatentur , ams
bas effe tantym prope VETAS; ROM GUIEM Viras: ‘pro:mz'e_ﬁgy‘c’rpfzc.ﬂ;ze:zn;
foret, iis examinandis diutiys immorars,  Calculus mteg.r:zlza_‘ y & Viris fint
mis Leibnitio & Newtonio inveatus, eft quidem ingeniofiffimus 5 [ed quod
ejns
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ejus ufus in reflificandis curvis. fir tantus, guantus predicatur, id tum
demum credam . cum widero Theoremata mea s preferm tinm & qtum,
direte & [olidé refurara,

43. SCHOLION 1II.' Celeberrimi duflores Encyclopadiz ante
pancos annos in Helveria edite f[ub titnlo: Quadrature du Cercle , irta
inguiunt: Mr. Neéwton a deja démontré dans le premier livre de ses
Principes Mathematiques Sect. VI. Tom. XXVIII, que la Quadrature
indefinie du Cercle, & en general de toute courbe ovale etoit im-
possible, c’est & dire, qu’on ne pouvoit trouver une Methode pour
quarrer a volonté une portion quelconque de Paire du Cercle; mais il
nest pas encore prouvé , qu’on ne puisse avoir la quadrature absolue
du Cercle entier-- —, Quoniam igitur Piri tanti fupra landem meam
pofiti, gquippe gui funt Luminaria Magna Reipublice literarie , Jria
ptis ror Mathematicornm alilys infigninm contra perfeltam Qnedraturam
circuli editis de ejus impoffibilitate non potuerunt convinci ; fruffra gloe
rigtur bic quidam Geometra, J& eam poffe probare per unicum Dodecae
gonum_circulo inferiptum. — 8i ille mentem affeltibus non bhabet penitus
prepeditam, reor iofum aliter ffe [eunfurum, rité perpenfis bifte propo-
fitionibus, que quidem Junt eedem, guas jam & Jeprem annis fufiepi tu-
endas ; (24 nova merhodo & tanta evidentia tantogue rigore (/emon_[!r'ﬂn-
di nunc concinnate, ut non Sfoliim [Ferare , werim etiam confidere queam,
Viros Mathematum peritos illis affenfum funm non effe denegatiros. Ca-
terum fit dmicus ‘tam Archimedes, guam Ludolphus & Metius, guos
OMnES tres grata profeguor memoria : fit tamen magis amica VERITAS,
que ab emuibus ambagibys tenebrisque , mibi antebac objetiis s tn bocce
opuftiilo reperitur remota, & liuce meridiana clariss demonftrata.  Inte-
rim in gratiom eorum, qui magis praxi , guam Theoria deleClantur, [ye
bet adbuc unum problema adjicere, Sit itague

- =P ROBILEMA Vi

44. Rationem diametri ad peripberiam — 8 : 25 experimento coms
probare,

RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 1.) Ope funiculi fun-
gentis vice radii, & 4 ulnarum longi describatur in pavimento plano ar-
cus, eique applicetur chorda xqualis radio, qua, cum sit latus Hexa-
goni, determinat sextantem peripheriz. 2.) Ad hanc chordam ducatur
¢ centro perpendicularis, quz prolongata dividit sextantem in 2 semi-
sextantes, quorum quilibet est pars 12ma peripheriz.  3.) A semisex-
tante resecetur pars aqualis digito, qua, ut regula ad eam applicati
apparebit, erit omnino linea recta. 4-) Intervallum hujus linez desi-
gnetur quinquies' in semisextante, ita determinatur €jus 1oma pars;
quod inde liquet, quia arcus 5> ut mensuranti patebit, przcis¢ de-
cies continetur in hoc semisextante , qui proiude est — so’: unde sex-
tans est — 100, & peripheria integra — 6oo digitis, qui divisi per

24 dant




24 dant 25 ulnas. Est igitur peripheria circuli, cujus diameter 8 ul-
narum, — 2§ ulnis. Jam cum eadem peripheria, per rationem Ludol- }.
phinam 100 : 314 inventa, sit 25 ulnarum T %5 manifestum est, eam
peccare in excessu 5% ulnz, h.e. 3 digitis quam proxime. Ut expe-
rimentum recté instituatur, consulenda sunt Elementa Geom. W olfié

(8. i32. 210. 212.)

45. SCHOLION. Utendum eft radio 4 ulnarim, Sfeu 96" in mene
[ira majori , ut excelfus peripherig tam Archimedez, quam Ludelphine
evadat eo palpabilior,  Siguis wero maluerit hujusmodi d=lncationem in
Charta perficere , neceffe eft, defiribere arcum ridio 96 pedum & [cala F
geometrica defumtorun, & religna peragere, ut in Problemate pracedens ‘
te fuit didtum, ita patebit 1omam partem [emifextantis, b e. 120mam !
p.zrter'n peripheriz effe-== 5" confequenter peripheriam integraim 120X §
— Goo pedibus: unde diamzter eft ad peripheriam ut 192 i 600, be e, di=
widendo ttringue per 24, ut 8 : 25.
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