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QUADRATURA CIRCULI

Ad amufim exa&a invi&is argumentis brevifimé de-
' monftrata,

1. THEOREMA 1. dntecedentes rationum tam excessivarum , quim
defeltivarum inservientium determinandis excessibus & defeltibus
peripberiarum falsarum diametri 1. debent esse divisibiles per- &,

Demonstratio. Per rationes exceéflivas 4: 135 §: 16, 6:10,
722, ut demonfiratum fuic §.8.° 3. 4. 9. Methodi infallibilis 5
inveniuntur: peripheriarum falfarum diameeri g exceflus43 21 & per
defcttivas 1:3,0:28, 10:31,20:61 reperinntur defeftns 132 & 1z, quorum
ompnium denominatores {unc itaque ipfi antecedentes racionum falfas
rum. Jam cum exceflus & defeGtus crefcant & decrefcant im ratione
diametrorum 3 debent exceflus & defe@us peripheriarum falfarum diames
eri 1 cflc ofties.minores, nempe : exceflus'fs 3, 25 2,5 & defeGtus £ L2
& 4, quorum omnium denominatores funt antecedentes rationum pri=
orum multiplicati per §: multiplicando igitur etiam earundem confe-
quentes per 8, prodeunt 4 paria rationum prioribus zqualium, qua-
rum antscedentes fune divifibiles per 8, & quarum quodlibet par cons=
flac cx una excefliva & altera defeltiva, nempe: 32:104 & 8: 243408
128 & 72: 2245 48: 452 & 80: 248 56: 176 & 160: 483, Jam
cum per hac 4 paria rationum , ut patebit ex problemate fequente »
exceflus & defeltus peripheriatum falfarum diameeri 1 prodeant iidem,
qui ex exccffibus & defetibus periph: falfarum diametri % prona cona
fequentia fuere dedui; palam eft, antecedentes rationum tam exceffi-
varim quam defectivarum infervientium determinandis exceflibus & de-
fettibus periph: falfarum diameeri 1 effe debere divifibiles per 3.

2. Problema. Per rationes excessivas & defectivas , quarum ante-
cedentes sunt divisibiles per 8 , deferminare tam excessum , quam defes
Eum  pevipberiarum falsarum diametri 1. Resolutio & Demonstratio, t.
Ratio 32: 104 = 100+ 325 eft excefliva, & ratio g 24 = 1co: 300
cft defectiva : ergo etiam peripheria 35¢ diametri 1 per priorem ins
venta, eft excefliva, & peripheria 24 per pofteriorem reperea 5 defes
Ctiva. 2. Jam cum ablati defe@ivd ex exceffiva relinquatur fumma exa
ceflus & defcétus; hac Subtraftio autem feri nequeat, nifi redntis
pritis peripheriis falfis ad eandem denominationem; necefle eff, ter®
minos peripheriz exceflive multiplicars: per denominatorcm 'defetive 2
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& terminoy defeltive per dénominatorem exceffive. 3. Multiplicando
itaque terminos exceflive 22 per denominatorem. 8§ defedtive, prodic
aquivalens 232, in qua termini exceffus prioris continentur multiplicati
per 8 : ergo exceflus hujus mquivalentis debet effe reducibilis per 8,
h.e. termini sejus, numerator & denominator debent efe divie
fibiles per denominatorem g defective, qui fi a®u dividantur per hune
denominatorem , debet neceffario prodire exceffus quafitus : nam divifo
fafto per unum fallorem, prodit faltor alter; fed numerator exceflus
zquivalentis eft faltum ex numeratore exceffus .exceffive in denomi-
natorem § defeltive , & denominator ejufdem eft faGum ex denomi-
natore exceffus exceflive in eundem denominatorem 8 : ergo divifis ter-
minis excefflus zquivslentis per denominatorem g defeGtive, neceffario
prodire debet exceflus’ quaficus . 4 Multiplicando deinde terminos de-
fective 3* per denominatorem 32 exceffive, oritur mquivalens 282, in
qua termini defeCtus prioris continentur multiplicati per32: ergo de-
feftus hujus zquivalentis debet eflc reducibilis per 32, h.e. termini ejus
debent effe divifibiles per denominatorem 32 exceflive, qui fi adta
dividantur per hunc denominatorem , debet ob rationem -pracedentem
neceffario emergere defeCtus quaficus. §, Per illam reducibilitatem par-
tium fummz, exceflus & defeftus adhuc incogniti illico proferuntur in
apricum : nam quoniam ablatd periph: defeiva zquivalente Z£% ex ex-
cefliva zquivalente $32, relinquitur carundem fumma exceflus & de-
fettus 5% 5 atque ex n. 3. & 4. conftat, excefum efic’ debere reduci-
bilem per-denominatorem g defeftive ; defeCtum autem per denomi-
natorem 32 exceflive, & nulle aliz partes fumma per hos denomina-
tores funt reducibiles, nifi 12 & 22 ; manifeum eft, alteram harum
pattium effe exceflum, alteram defeGtum. Reducendo itaque unam ha-
rum partium per 8, h. ¢. dividendo tam ejus numeratorem 3z, quam
denominatorem 26 per denominatorem § defeétive, debet neceflario

. prodire exceflus quafitus 5% , & reducendo alteram per denominatoe
-rtm 32 exceffive , debet neceffario emergere defectus quafitus § Quos
niam igitur peripheria exc: 32¢ eft ‘conflata ex vera & exceflu % ; pas
lam eft , ablato hoc =b illa, relinqui periphetiam veram 32 = %', &
quia defetiva % deficit a vera una gva parte ; evidens eft, addita hac
ad illam, prodire quoque veram %'; ex quo apparet, cardinem rei
verti in determinando legitimo exceffi & defetu,  Jam cum nullum
ex § argumentis hujus demonfttatjonis vocari queat in dubium, & eo-
dem ratiocinandi modo, qui' 4 nemine fana mente pradito improbari
poteft, etiam , ut patebit ex 8. 6to, per reliqua 3, paria rationum
in §. 1mo, adduftarum iidem eruantur exceffus & defeétus, qui ibidem
fucrunt determinati ¢ evidens eft , exceflus & defeCtus pesipheriarum fal.
{arum diametri 1 legitimé pofflc determinari per omnes rationes ; quas
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rum antecedentés funt divifibiles-per ¢, dummodo- excefliva non fine
majores s quam-1: 323X, & defe@ive non‘minores quam 13 3.

3. Corollarium I. Quoniam igitur diamerer eft ad peripheriam
Veram , Hti1 oot b i i00 o 8 2y . KUt i A T E 82y
palam_ eft y ablatis exceffibus ex confequentibus rationum “exceflivaruns
vel additis defe@ibus ad confequentes defc@ivarum , {emper prodire
rationem -veram : €rgo 401123 —Ai g0t 125825 & 72t 224 T
s = 7233225 = 822§ 48152 — 2 T 48 150 8:2§5 & 8ot 248
he2 - 8025081253568 176 —5% 561175 _8§ 25 & 1608
488 T %% —160: 500 =8+ 2%5. Per rationes 16: 51 & 245 74 16€e
peritnr exceflus ;I & defe@us ;I s ergo’ 16: 51 — 33 7-16: 50 _ 8:2§
& 24: 74 Ts3 = 24:75 == 8:25; per Tationes 24777 & 32:97 c=
mergit exceffus 52, & defetus -3 :€rgo 245 77—52 = 241 75__8:2§
&32:07 T2 "32:160Z 8¢ 25 &, Jam fi differentiz fen fumme
partes ( exceflus & defetus ) effent illegitimz , prodirent diverfz ra-
tiones , aliz aliis majores, aliz aliis minores; fed quoniam per partes
ope problematis pracedentis determinatas semper G absque ulla exceptione
ernitur cadem ratio — 832§, quod : et .argumentam maxinme convin-
cens ;_cvidens eft, partes omnes cffe legitime determinatas, confequen,
ter rationem 8 : 25. per eas erutam ,.efle unicam veram. Fid:§. 6.

4+ Corollarium II. Data itaque diametro, reperitur peripheria
ad amuflim exacta inferendo: ut diameter ‘g ad peripheriam 25, ita
diameter data ad peripheriam quasitam ;- qua do&ta deinde in gtam
pariém diametri , Circulus illico perfeté quadratur : nam quoniam fa:,-
Ctores, nempe peripheria inventa, & quarta pars diametri , funt legitime
determinati; neceffe eft, ut etiam faGum feu area Citculi prodeat
perfetta. Et quoniam ex Methodo brevissima & -demonstrativa descri
bendi quadratnm aquale Circulo &c. luculenter patet , - facili ' negotio
pofle conftrui quadratum wquale femicirculo, wvel Circulo dato, &
vice versa defcribi- femicirculum vel Circulum zqualem quadrato daE_o;
dubitari nequit ; quin quadratura Girculi ad amuffim exalta jam fit
inventa & invi@t¢ demonftrata, quz cum unicé dependeat a rasione
vera diametri ad peripheriam, ucg: 25; 2 re non alienum fore_exi=
ftimo, ad tollendum omne dubium ,adhuc fequens adjicere

§. Theorema II. Ratio 8:25 negnit esse defectiva. ;

Demonstratio Peripheria exceffiva diametri 1 per rationem 4o,
X:8 " 1:3 inventa) et 2%, & peripheria per 4 : 25 reperts, eft 2§:
quibus reduétis ad eandem denominationem » prodeunt equivalentes 3924
& 335> quaram pofterior dempta'ex priore, relinquic differentiam: 2%,
Jam fi ratio g: 25 foret defe@iva; effet etiam peripheria pofterior per
€am inventa, defcftiva: confequenter differentia effce conflata ex cXe
¢cflu & defeftu , quia ablatd periph; defe@tivi ex exceffiva ,relinquitug
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prater exceflum ‘adhac defeftus; fed differentia 2% et folus exceflus:
€rgo pe riphcria pofterior meqaic efe defelliva. Propoﬁcxo major efk certa;
minor aurem ita demonfiratur: quomam ob reductionem p"r'"hnrh,um
ad, candem denominationem, termini exceffus in excefiva latentes, in
ejus zquivalente continentur mu}rlplxcatx pet denominatorem 8 debet
hujus zquivalentis exceffus €fle reducibilis per eundem dcrm'rn\"torem 8»
& quia termini pcriphcrie ¢§ fuerune- multiplicati per denominatorem
40 exceflive ; deberent ermm termini defettus , fi darentur, in ejus zquis
valente contineri muleiplicati per eundem denominatorem 4o+ hinc de-
feftus “hajus =quivalentis efler reducibilis per 4o: confequenter - diffes
cntxa conftarec ex una parte reducibili per 8, & altera per 4o; fed
non datur hie pars differentiz  reducibilis per 4¢ ' ergo non datnr
etiam defidtus : ergo differentia 3% redncibilis per 8, eft folus exceffus,
Ergo &c.

Scholion. Summe exc: & defedt: partes reducibiles per deno-
minatores peripheriarum falsarum reperinntnr hoc modo: E numeratore
Summe. auferatur denominator. major peripbeviarum folsarnm tﬂmzﬁu,
donec relingnatur residunm exatte divisibile per denominatorem minorent,

& buic residuo invento subscribatur denominator Summé -ita innotes

SCit pavs-ejus 1ma, que dempta ex Summa ipsa , prodit partem 2dam;
redutla deinde parte veducibili per denominatorem defeltive, emergit
excessus quasitus; vedufla antem parte reducibili pér- denominatorem exa
cessive y prodit dfeltus quegitus. B gr. ablari peripherid defeftivi 2% ex
excessivg 28 relinguitnr Sumina z?‘g‘gi,, ¢ cujus numeratore Henomz«nmor
major 7z :mdué},’u: ter y velinguit residuum 40 exalte divisibile per des
nominatorem. minorem 40 - subscribendo ergo huic residuo denominato-
rem  Summa’, innotescit pars %35 reducibilis per denominatorem 40 exa
cessivg , gueablata ¢ Summa ipsa manifestat partem 358 m Incibilem
pPr z/"nomm/ztm'em 72 r/efeffw& : ergo excessus z]u:z;ztu: est 35 & defoe
tius 5 Porro perzp;y. r!efbé?zfu.z 5 ablatn ex cxcessiva f “sistit Sums
Wi exr. & difett: 255, ¢ cujus uumeratore: denominator -major %6
desppns bis 5 relingnit vesiduum 96 divisibile per denominatorein 43 ex=
CosSiVE T ergo prima pavs est yiess O secnnds FES , qua vedufia per
denominarorein 8o defettive , dat excessum Fy ; prima antem redula-per
denominatorem’ 48 excessive dar defettum &. Tmzf/em peripb: defedliva
858 subdutta ex exvessiva 15, welinguit: Summam &35, ¢ cnjus nu-
meratore denominator major V66 ablatus' prodit reun’uu 672 a’ivi:ibile
per denominatorem 56 excessiva: ergo pars 1ma est y535, & 2da 5153,
gne redutla per denominatovem 160 deﬁﬁzvx dat excessum 178

o
antem redulla per denominatorem 56 excessiva, dat defetinm 533
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