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(nous aurions les elements b

En prenant en consideration ce fait qué dans 1’ algébre de logigque nous
a§bns aa'= 0 et bb' = O,nous dési -. 1’ axe horizontal - qui conformément &
la correspondance susmentionnée est représenté par.le produit aa' - aussi
par O. De méme,l’axe vertical sera aussi désigné par 0. I’union de ces axes
au centre de coordonnées donnera a ce point pareillement la dénomination 05
parce que O0+0=0. A présent nous joignons le point g,g,iz,gﬁ par des droites

Voo ; 2
et nous menons par ces points quatre lignes droites parallelement aux axes

de coordonnées. Nous reeevons alors le diagramme ci dessous:
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La correspondance vue au diagramme 3 des‘symboles algébro-logiques aux
droites obliques ne demandé pas d’explications spéciales; au contraire,les
symboles désignant les quatres sommets du carré extérieur exigent quelques
commentaires. Il se pose donc une gquestion,si p.ex. le point a+b a regcu-t=t1
1également sa dénomination,notamment si les droites dont il présente 1’union
sont vraiment les droites a et b. Il n’y a aucune difficulté -de démontrer
qué i;s Choses\enwrealité se comportent ainsi. Nous dénoterons par x la droi-
te perpendiculaire sur 1’ axe horizontal (1’axe 0) et passanté par le point
a; alors nous aurons x+0O=a,et par conségquent vu le caractére du O logique
aussi x=a. Pareillement nous démontrons que les autres cdtés du carréd extd=

rieur sont les droites E)EJ et E}. I1 8’ ensuit de 1a que‘les symboles des

‘quatre sommets du carr€ extérieur soient déterminés 3 dreit. Nous complétons
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a présent nos carrés duels en menant des axes obliques et puis nous passons

\ . s, - .
a symboliser algebriquement les €léments "impropres" du plan deycoordbnnées.
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Ces éléments "impropres" se présentent comme la droite & 1’infini et quatre

points situés sur cette droite; ces quatre points sont les points d’intersec-

tion des quatre axes et cette droite a8 1’infini. Les points susmentionnés se-

ront donc: a+a',le point & 1’infini étant duel & 1’ €gard de 1’ axe horizontal

aa'y le poinf b+b' étant duel & 1’ égard de %?axe vertical bb'j et puis le poi
9

a'b+a/b ainsi que le point ab+a'b'. Eﬁ~v&éfqu’en algébre de logique a+a'=1

et b+b’'=1 nous désignons le point d’union & 1’infini des droites paralldles

a et a' par 1,et pareillement le point 4’intersection des droiteszgret b'

~——

aussi par 1. De cette manieére la droite & 1’ infini ,stibstratum commun des ces

points,sera 1Xx 1,donc de meme 1. Pour discerner ces unités nous feroms usage
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des index,dome nous écrironsi: v, ./, Taee' et Teasa)i4es!) ; pareillemerty les zo-
: ;
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ros duels 2 1’égard de ces unités nous symboliserons par: U, ) Y ® Yiglis
De cette maniére nos deux carrés dmels avec cing éléments "impropres" 3
N
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1’infini correspondent asux tous les éléments de la logique algebrique a deux
éléments; en méme temps ils symbolisent gdométriquement tous les axiomes de
Y ; ; ARG s - 1
cette logique (p.ex. le premier systéme 4’axiomes domné par E.Huntington /)
& v «.,,:"r i,ﬁ;( A
) . . 2 4 3 .
et par conséquent toutes ses propositions excepte (concerngnt les relations:
/ / fele 2 hassendt
WERICHCIR ?°ﬁ§“, qui sortent—ew—deld de notre diagramme fondamental du
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plan logique. Pour symboliser ces relations géométriquement il faut p.ex. ha
« drine Lo
) droite éﬁ%éu}ner autour du point‘g_é§$45o; elle passera alors par le point b
et de cette maniere elle eymbolisera la relation d<); dans cette position
elle sera congruente avec la droite ab et elle nous donnera de cette fagon
1’ image spatiale de la définition:&W@:f@@vf . En modifiant de maniére pa-
reille notre”fbndamentaleTimaga’du plan logique nous pourrons donner une re-
presentation g€ométrique pour toutes les relations,les opérations,les axiomes
et les propositions de la logique algébrique & deux éléments. Nous saurons le

. . o N - 7 . . -
faire aussi pour la logique a trois €léments en 1’imaginant dans 1’espace a

trois dimensionsj; alors au lieu de deux carrés duels nous aurons un cube et

1/ E.Huntington. Sets of independent postulates for the Algebra of Logic
(Transaction of the American Mathematical Society,v0l.5,1904,292 - 296).
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horizontaly ou la droite oblique indéfinie passant par trois gquarts: le quart
superieur gauche,le guart supérieur droit et le quart inférieur droit (1la
droite ab) représentant toutes les droites passant par ce quart etc. Tels
sont.donc ces droites et ces points cat€goriels dont s’occupe la géométrie

catégorielle et gqui sont soumis au calcul grace a sa correspondance logico-—

,

L

algébrique “

Nous devons maintenant nous rendre compte de la portée décisive gue pos-—
sede cette nature catégorielle de la geometrle algébro—loglque a 1’ égard de
son caractere philosophigue. G~es%wgépais 1’aurore de la phllOSODhle toutes

les asplratlons de ses adeptes ont eu pour but de revéler s unlte Joagnaat 1la
multiplicité é’obgets de réduire cette multiplicité au némbre le Dlus petit
possible 4’ €léments ,au nombre\ e plus petit; possible de catdgories ou prin-
cipes. Et c’est cette tendance philosophigue gqgue la géométrie catdgorielle
manifeste quant au domaine des objets spatiaux en reduisant leur multiplici-
t€ inddéfinie au nombre restreint des types,des éatégories ou des principes.
Si nous voulons prendre conscience encore une fois de ces moments qui font
de la géométrie en guestion une geéométrie philosophique,de moments qui man-—
quent dans la géométrie analytique de Descartes,nous allons dire:
1/ cette géométrie est qualitative tandis que la géométrie analy-

tique est quantitative

cette géométrie est catdgorielle tandis que la geométrie analy-—

tique est une gdométrie des €ldments en nombre indéfini

cette geométrie est logique,elle correspond & une algébre lo-—

,tandis que la gdométrie analytique correspond & une al-

iqu
ébre numerigue .

IITI. La géométrie ontologique

En prenant ici pour le point de depart le domaine gdométrique nous nous
servons de sa valeur pré€cieuse qui consiste dans 1’ évidence qu’il presente.

Grace & cette évidence 1’ organisation du monde catégoriel ‘devient pour nous

1/ Ce serait une erreur de suppo ser que cette geometrle catdgorielle ne pré-
sente gqu’un supplément de la logique algébriguescatdgorielle. Au contraire,
on peut la constituer tout a fait indépendamment en la fondant sur ses
propres ax1omes (qui corresponderont dvidemment aux axiomes de (logique al-
gébriquey) .
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immédiatement visiblej; nous découvrons ici des structures categorielles gfoudi-
o +
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gue existante§ dans le monde de la pensée ,cependant profondement cachées sous

sa surface abstraite. Ce n’est gqu’en les connaissant dans le monde spatial

>

& 2 . » -
gue nous pouvions les mettre eu jour dans le monde isomorphe de la logique.

Prenons quelgues exemples.

Dans 1’ algébre de la logique les éléments équivalents restent indiffe-

/

rentiés, €X .3 1’ €1ément duel a 1’egafo-é-elémenu 81mnle ac ’est le memg ?le-

\

ment a. beoegéaqx dans la logique geomeétrique nous eot donné ad oculos ‘dimor-
phisme que présente cet elemenu: la dualite du p01nt‘§_n est pas représenté
par le point a mais par la droite aj; si&le pointréknous prenons/ comme une sub
stance, alors son élément duel sera son accident equivalent. Et ce fait nous
permet éﬁcomprendre la structure a< a (1la droite & passe par le point 3@) éég
seulement comme une expression de 1’identite de deux €1éments,mais comme une

A ol
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éguivalence de la totalité et de sa certaine partle de la substance et de-son
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certain accidenty - %arelllement se pose ia ouestlon quant aux él€ments po-
laires et proprement negatifs. L’algébre de la logique ne les discerne pas et
ne tient cohpte que des éléments proprement négatifs. Cependant la logique
geométrique en nous donnant ad oculos la structure duellement-polaire,la
structure aux quatre éléments: le point a,la droite a,le point a' et la droitd

dol’ B
nous montre distinctement le dimorphisme & €lément négatif a et discerne

Uy ,jﬁ #
: e / : :
Te pOle du point a en forme &8 point a' d’avee la propre négation du point a

en forme de la droite a' (le point a.est représente par a+0 et sa négation

sera (a+0)'*a .1,cela veut dire la droite a ) Cette structure determine exa-

~

R : - n 2 :
ctement la relaulon oul ex1ste entre le pole et la négation propre comme la
b
L AL,

dualité,i@ relation ﬁ%eve mais dont on ne tient pas compte dans 1’algé&bre de
"} 4‘

v’?

la logique. P%*ﬁ&%% ces quatre éléments harmoniques de la géométrie projectivg
visibles dans notre image catégorielle du plany chaque droite est un substra-
tum des quatre points cateégoriels harmoniques et duellement: chague point est
un sommet def quatre droites catégorielles harmonioues. Ces quatfe éléments

4 T’sta de ta

transferds dans le domaine logique et dclairés ﬁ%f la lumiére logique,p ex.

les quatre €leéments harmonigues situds sur 1’ axe horizontal: a! ,0,a et 1 (le
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point 3 l’infini) nous montrent que la thése a et 1’ antitheése a' sont jointes

M,

/
pas par seulementlune O"nthese mais par deux,notamment par O=aa' (la meso-

these) et par 1=a+a' (la métathéSe:1’939h3t0thé58)' 1¢m;4fd£

Ces exemples suffisent pour prendre conscience de toute la portee’EEYEz:

part du domaine intuitif géométrigue pour le monde des contenus inétendus lo-
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giques,pour e monde qui malgré toute la dlfiﬁvence du substratum s est pre-
/L\l_ MAYUA X B ‘e' 4 A /
senté /comme soumls aux memes rapports et 1ois eomme (Ie monde étendu.
Vil
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@ependantﬁeﬁesi une nouvelle question e¢ui se pose maintenant. Netsmmendt,

% )
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51 la nortee philosophique de la gdométrie catégorielle s’ epuise-t=eide tota-
) BT N s

'Lvﬂl \ A non- < : - g s AT
1emeﬂt par &+e transferdt de ses structures dans lex domainef§ logique,si (pos-
/ a )

sede—#—e}%e-une étendue beaucoup plus 1a¥ge,c est & dire si ces structures

!

nous menentde%%es-a travers éfalgebre et de logigue au monde des objets en
général ,au domaine ontologique. Cette derniére proposition se montrera plus
que vraisemblable si nous prenons en considération encore une fois ce fait

que le monde des qualites spatiales malgré toute la difference de son tissu

AAn
QAL
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est dirigé par les mémes lois eomme le monde des qualités logiques inéten-

dues et que de cette maniere ces qualitéq si dissemblables quant a leur sub-
ML /

stratum manifestent 8eﬂ'd1¢1n1+e catégorielle %ﬁ plus profondes. Les catégo-

ries regionales - géométriques,logiques - ne sont qu’une manifestation et
.
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différenciation des categories ontologiques qui comme telles se transférent

sans changement d’un pGle & un autre tout a fait différent quant & son sub-
stratum. Ainsi donc,p.ex. les categories gdométriques: la droite horizontale
(b) ,1a droite verticale (a),leur point d’union (a+b) ainsi que les categories
logiques correspondantes: le genre (b),la différence spécifique (a) et 1’ es-
pece (a+b) ne représentent qu’une differenciation régionale des catégories
ontologigues,telles que: le substratum (b),la forme (a) et leur totalité
(a+b).-%é¥ée fait que les structures gqualitatives de la géométrie logique

o
L0C ’
soient reellement des structures ontologiques,que les lois qualitatives for-

/ A DN
mulees par cette gdométrie representent des lois pas seulement veometrlques
(\L,J VB L Py

et logiques mais des lois de qualit€ en Qeneral,nouu #ous en (@ssurems aussi

c
bien a posteriori,en découvrant ces strustures dans les plus différents do-
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maines de l’€tre.

. o - / 7 /4 3 . . /
Ainsi nous avons toutes Ies donnees que la geometrie qualitative catego-
o8t Rl :
rielle seit une géométrie.pas seulement logique mais aussi ontologique,et que
o ’»'1{ 5

de cette maniere son caractére philosophique se manifeste beaucoup piﬁ%ﬁf@r%e
ment. Elle devient une vraie mathesis universalis au type mathématique,elle
devient un organon mathématique de la philosophie,et comme une g€ométrie al-
gébro-ontologique elle nous donne une philosophie d’une forme exacte,comme
wne ontologie algébro-géometrique.

Mais cela n’épuise pas la question concernant la voie "en haut" qui mene

de sensibilia ou plutot d@imaginabilia du monde g€ométrique au monde olym-

ne,/
pigue,philosophique. Car cette voieiﬁous conduit—-eide pas seulement au domai-

ne de 1’ontologie,c’est a dire de la métaphysique générale,mais aussi au do-

. . HAlE 3 o - 7/ = .
maine de la métaphy51oue speciale,c’est & dire de cette métaphysique qui con-

cerne les derniers principes du monde. C’est parce que parmi les catégories
, . s enoins s iy : : ¢
geométro-logiques nous w%weyons une gradation et une hidrarchie; il y a parmi
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eux des éléments plus hauts et plus bas,c’est a dire ptus primordiaux et ptus
ol onidres auie orit Lot :

(derives. Ces catégories plus hautes,ces prancipes plus hauts qui se distin-
MoV / . A g o iy / d
guent eas seulement geométriguement ,mais aussi e la maniere algebrique et

logique - voila le vrai domaine de la métaphysique spéciale comme ume partie
de 1’ontologie.. Ces principes suprémes se présentent de la part de la géomé-.
trie comme un faisceau de guatre axes unis dans le centre des coordonnées et
comme une droite a 1’ infini,duelle 2 1’ dgard de ce centre,avec ses gquatre

points. En d’autres termes,c’ est aux principes métaphysiques que corresponi/

/7 / ’ » - - .
gent- géometriquement le systéme lui-méme des coordonnees ainsi gue son reflet

- N 9 - > . - - . ~ 'é .
duel a 1’infini. De cette maniére prenant pour de point de départ le domaine
de 1’intuition géométrique "altius philosophantes mentem cognitione possumus

in sublime tollere".
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Cependant,si cette sublimation des categories qualitatives et des stru-

y - ~ al / . o .
ctures géométrlques semble-t-elle €tre une methode propre & eormquérir 1’ intui
S 0 1 s
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tion du domaine spirituel,eAes%wéiaa%$eﬂeé%€~qae surgisse wre question ewent

b4 2 : o o AT ’ : 2 £
2. son zppXirakiwm applicabilite au domaine physique. Pourtantde monde de 1la

= >

physique s”est aﬁkdomainp de la mathématique quantitative; grédce a 1’applica-

tion de cette mathematique depuis Descartes et Galiléde 1la qc1enﬂp exacte de

“‘, i Aot the oA //

la nature présente des progrés si brillants; % é@ne—auel 616 13 mathe athue
o

des quall*eg ae*ra*ﬁ-%%}e=ﬁeﬁer“re% }a mauhemgthue des qualités dont ‘e—ba-

4@/\7"’4///, y‘,(\/‘/u s 7 .
&iasemeﬁ% du monde de la physique annongait une ere nouvelle dans 1’evolution

0{ Lo ) ARy 0
de cette science? Cependant Tout ce cours €u raisonnement sur un pro-
’&«')L //9, "ZJMf ‘
fond malentendu, notamment) que ‘nous opposons ici radicalement la cateworLe de

la quantité a la catégorie de 1la qualité. Et pourtant la question se présente
tout a fait autrement: la qualité est une catdgorie universelle et parmi des
gualités nous distingons deux genres fondamentaux. Premiérement - les quali-
tés non-mesurables qui ne se soumettent pas a la méthode de la mathématique
quantitative,qui cependant se soumettent &4 la méthode de la mathématigque qua-

> . ; - . s /
litative; ce sont les qualités que nous pouvons brievement nommer gqualites

Lo, /sa/n(gw(. Liew )
spirituelles. Beuxiemement - les qualités mesurables,comme p.ex. les formes

. 4 . . . . 5 . AN .
spatiales géomeétriques qui étant en principe des gualités se pretent au trai-

tement quantitatif. La géométrie trouve son application dans le monde physi-
4( v,_- /

que; peut-on supposer que ce n’est que son aspect quantitatif (soit capable
Lonolis 4 @/t/mﬁv

/ . o
de penetrer ce aomalne,ﬁﬂﬁf%aﬁ% que son édeuxieme aspect,l’aspect qualitatif,

&

A
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119‘01 forteregz)a¥eem%e premier,soit arré€té sur son seuil? I’ étendue est une

proprieté essentielle du monde physigue; mais 1’ étendue Ylest une qualité et

les lois de la qualité doivent pénétrer avec elle le domaine physique en y
1 /.' A UM “t&,mw VL “,LT,L' /)é'

ant des analogues num€rigues %%ﬂeﬁ—ﬁewewvemps=avae—ee#$e veométrle

1/ Avant tout,gquoique pas uniguement,est ici en cause la correspondance qui

unit la somme et le produit qualitatif (logigue) au plus petit commun mul-

tiple et au plus grand commun diviseur (Cantor,Dedekind). Ces analogues jou-

\

-

ent un role principal dans 1’ exposition des structures qualitatives dans
;écoustique physique.(Comp. B.Bornstein Architektonika $wiata (I’ Architecto-
nigue du monde) vol.II,chap.XIII: La logigue des tons harmoniques. Varsovie,
1935) .
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gualitative y penétrent 1”’algébre qualitative et la logique algebrique,et

)
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1’ontologie algébro-géométrique en manifestant cettelunion étonnante qui
plamg A

regne au monde et joigre ses deux ramifications,spirituelle et physique.
La geométrie catdgorielle algébro-logico-ontologique embrasse le monde

spirituel ainsi que le monde physique et c’est par cette universalite qu’elle

R
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comptate definitivement sa nature philosophique. La mathematique devient ieci
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une philosophie et - ce qui est plus grasve .encore - la philosophie devient
- 7 . T - " - N .
une science exacte,mathématique. Nous nous souvenons des mots d’Aristote

P i = : %
(Metaph. A,9,992a) concernant la plus ancienne Acad
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